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GEOMETRICA, 

IN VSVMGEOMETRIj£ 
Stndtoforum ex 'varijs Aut h ori bos 
• collecta. 

PER. 

M. EBERHARDUM FFELPERUM, 
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Cum Figuris & Schrmatifmis, in 32. tabulis aneis dtltgen- 
ter elaboratis, ob oculos pofitis. 


.A 


o o o Mv 

* 


ARG ENTORATI, 
Sumptibus Authoris» 



EXCUDEBAT JOHANKES REPPIUS, 
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Perlfluftribus ac Generofjfmis Dominis t 

DOMINO HENRICO QV1NTO 

HU Ty ENO.Dynaftai&piawCtt/Dominoin ©rai$/ 

<£ranufyfelt>t/®CM/<Qcf}(aiv & toben(lcin/&c 

DOMINO S IGISMUN DO RLIDOLPHO. 

& DOMINO JO ANNI RICHARDO, k PoU 

fcaimfr/ in li<cfiun<M/]>arif & @mnjjau£/«3tc. 

Fratrious Germanis j 

Dommis meis clementibus , S. 

Rafantijfmns Philo fophus Plato , Perillufres ac ■ 
Gener ofjftmi Domini , Domini Clementes , fori- 
bus Auditor if fui infcrtpfjfe fertur, */«*«>*•/*•- 
TfnT®' titrnrv , Nullus Geometri* ignarus 
ingrediatur. Jgua inferiptione duo nobis pro- 
ponere voluit: primum , abineunteatate &an- 
ny teneris , prius quam fublimioresfacultates aggrediamur , Geo- 
metriam addtfcendam , ejusfy pracepta nobis inculcanda ejfe : Se- 
cundum, Geometria cognitionem ad fublimiores facultates maxi- 
me necejjariam effe,ad easq { re jle percipiendas multum adjumen- 
ti adferr e. (puanta enim Geometria & Difctplinarum reliqua- 

rum Mathematicarum fit utilitas , imo necejfttas , ij norunt, qui 
fublimiorapertra&are coeperunt, hisq, prius non cognitis, felices i» 
iis progrefus facere non potu erunt ; fi quidem ex Plato/ is f uten- 
tia, Mathematica DifiipUna animum erigunt , & ad divinarum 
rerum contestationem mentis aciem exacuant : quod per fin- 
guias facultates verum demonf rabimus. 

) ( a Primo 
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Primo enim ad Sacras Uteros re ftc percipiendas tnterpre- 
taniastf multum emolumenti conferunt : numerorum fiquidem 
inferna multa non intelligi pojfunt .qtta. translate ac ny // icepofit a 
funt in Scrtpmris : quod confirma: D. H-ercnymus tomo r. 
hpift. 5. dicens . magnam tntffe numeris vim admultamy fieri a 
in Scripturis wttlligrnda: (fi eodem loco. Geometriam, ma- 
gnam afferre Theologis itttlit attm perhibet. Beatu^Augufti- 
inislib 2 cap. i6. dcdo£frinaChriftianatf flatur, 
perne cefjdriam rjje Dccfori Chnfttano : (fi cap. .9. Theologos de- 
bere tiiam Geographia effe infbttEios. F.t L) . Bifilius maximi 

commendatur , quod /n .a fi rqnomia, Cion et r ia, numeror mneo- 
gnitioxe , uteris^. Sai ni tu 2 *a; Lt suat icis >juci it non n.idiccrtter 
vc; fatus. 

DcindcadPdpub. adminiflraticrem temporepacis (fi bel- 
li, ad t 'TrtatU uram, (fi hujusmodi alta . fhwr.fi fu ut nec fibri a T>i- 
fctpiiux Mathematica , cujus rei multa ex enpla hj crt * nebn ~b 
oculos ponunt , (fi etiamnum hodiern us dies tefiatu r. Sttlptaus 

olim ob fi tendam Echpfis Lunaris, qua fioliim in Afh evomi d edece- 
tur fingenti metu exit citum totum liber djjefcr doti ur. Jpucd idem 
de Peneie Athenienft , nec non Diogene Sicilia Pege teftantur Hi- 
fi orici At vero Kiciss Athemcujium dtp. oL i uitte rti ignora- 

tionem metuperculfus , ClaJJan portu educi re non tsi au/te. , haud 
parvo Retp. Athei, ien fis incommodo (fi jatturd. Superioribus 
etiam annis, qutbtti novus G> bis Indi a Occident alis exple» atu. at- 
que dttecfus fuit. Colonus , quem vult o Columbum vocant , Du- 
plor Exercitus Ferdinat. di Pegis Hiff antarum , apud femaicam 
Jnfislam , totum Exercitum chriftianorumab imminente morte, 
divina Ajhonomia auxilio eripuit. Cum enim univerfits III- 
jp anorum Exercitus muhimojamvtta periculo effiet 1 onjhtktus, 
neque Dux d famautnfibus alimenta ullo poffit modo impetrat c 
( hac enim ratione exercitum Chrifiianortem facile fijfte armis pof- 
fe expugnari Barbari jf er ab arti ) Ke floribus Jamatcenfium nun- 
tiari 
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tiari jubet , ni (ibi fui*/ omnibus m ce/far i a adviflum fubntini 
/Irent , plurima illis ac fuprema malaimmmere : in cuius reitcf.i- 
monittm non multo post Lunam ob furatam cos vifures e/fe,quam 
e] utilem tpfe in Afro nomi a exim te ver/at us jamjam dejecturam 
covnofietat. Contcmp/erunt qutdtmprtmo Barbanjuffa Duas 
Chnjisaniac minas -at cum ad con/lttmum ab if, fi tempus Ltth.m 
tlrfiierefenfim con/ptcrrentjietL hujus rei catt fam int effierent , ad 
tpfius Ducis eat erorum/, militum pedes per volui /, ut i /ibi igno/ce- 
reht , obnixe efflagitarunt. Hujus Cr flmtltum exemplorum con- 
f de ratione mottjion immerito Ptolemfcu* a/J: ruiffe videtur, opti- 
mam Afro logum multum rnalt prohibere fir/apientem A/lr ino- 
rnant multum boni hominibus procurare *’o/fi. Silentio pratrr- 
. mttto,ijnod hadfciplinxapudveteres firnperin magno pretio La- 
bita fuerint ; n c apud Aegyptios ulli Saeerdoti s aut Pont/sces 
creabantur ,mf Mathematici: nudi apud Per fu falutabantur Re- 
gespu/i Mathematici. Imo Imperatores (f Reges plura his ma- 
xime de It blati fuerunt. Julto enim Cafari Aftrononr.cumftu- 
dutm fitmma cura fuit , ejui ex Aegypto ficum duxit Scfgemm , 
Mathi matiettm in/ignem , cujus opi rd plurimum eft u/ns in ordi- 
natione anni adeurfum Solis. H:c tantum hoc /ludio dele flatus 

/ait, ut ipfemet de fiip/o apud Lucanam dixerit : 

— media interprxliafemper 

itcilif uui coelique plagisjuperisque vacavi. 

Ha ic fecutus eff Adriamts Imp. adeo in motibus a (horum ver fa- 
tus, ut jingulis annis J, ibi confer ipfiffi p> oqno/Ucon referant h flo- 
ri a. Jjjfitid dieam de /Jphonfi H flant arum Rege ? qui adeo 
doflus :» Afrorum fetem td extitit , Ut tnfigne opus tabularem. 
Aflrcno mi carum eempofutrit. Pr sterto ex rtcentio; ibus l aro- 
lum l r . Imper. Fcrdmandnm ejus fratrem t Philippum Hifpan a- 
rum Regem , Maximilianurn & Rudolphum Impp. Fhtlibtrtum 
Dact.,1 SabaadUy ypjlhelmum Landgr avium Ha/ftx ,(jr multes 

)( J 
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alios m Agnos Heroes, qui hancob cmfam nomen perenne Jibiac- 
quifiverunt. 

Tertio Medicini adeo conducunt Scientia Mathematici, 
ut Galenus Medicorum Princeps agrotos moneat , ne fe commit- 
tant manibus Medicorum Aflroloziam ignorantium : ait enim, 
medicamenta parum aut nihil prodejfe temporibus incongruis ex- 
hibita, imo vero ft pe numero nocere : hac autem tempora ex Pla- 
netarum duntaxat motibus, qui ad Ajlronomiam pertinent , co- 
gnofe pojfunt . 

Qsnrto , maxime (fiam neceffarix funt ad Philofophiam 
Naturalem , Moralem , Dialetticam & reliquas huius generis do - 
firmas artestf perfecte acquirendas : omnia enim volumina anti- 
quorum Philofophorum , maxime Ari flo telis <jr Platonis , eorum % 
fere omnium Interpretum exemplis mathematicis funt referta , 

' tam potifftmum ob caufam, ut ea, qua alioquin multis objlrutla 
difficultatibus videbantur effe ,per exempla hujusmodi clariora 
magisj, perfpicua ferent, qua procul dubio nulla ratione percipiet 
is, qui Scientiarum mathematicarum omnino e fi expers. Plato 
in Philebo omnes difiiplinas fine Mathematicis viles effe xffirere 
non dubitavit, idem in 7. de Repub.prxctpit, Mathematicas difei- 
p linas primo omnium addifeendas effe, propter varias ac multipli- 
ces earum utilitates, non filum adr eliquas artes rettiks percipien- 
das , verum etiam ad Rempub. bene adminiflrandam. ibidem 

etiam affirmat ,pracipue Arithmeticos natura ad omnes doctri- 
nas aptos effe idoneos f , adeo ut ettamfi nullam aliam nobis ha 
fient ix afferrent utilitatem , perdtfiendas tamen omni fiudio eas 
effe flatuat , quod ingenium mentem f ad reliquas artes omnes 
capeffendas aptiorem reddant & acutiorem : quod quidem expe- 
rientia ipsdeomprobatur. Videmus cnim eos, quorum ingenium 
facile cr nullo negotio hifce difcipltnis accommodatur, frttfius non 
exiguos ex aliis fiientiis percipere : quare merito Plato in fuis Scri- 
ptis iterum atj. iterum eas nobis commendat, & omnis eruditionis 
, ingenua 
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ingenua viam appellat. i^sfdhas utilitates accedit etiam maxi- 
ma jucunditas at ^ voluptas , qua cujusq? animus his artibtu co- 
lendis exercendis ^perfunditur. Sunt enim ho pracipuoexfiptem 
artibus liberalibus, in quibus non (olitm ingenui adolefcentes > ve- 
rum etiam Imperatores , Reges , Principes adhonejhffimam maxi- 
mef liberalem oblctt at tonem animt , quamfumma etiam cum u- 
ttlttate conjunfiam partunt fitumuh umf verfitrifbkbant. 

Caterum, quanta fit horum Elementorum Geometricorum 
proflantia atf utilitas, partim ex h alienus ditiis confiat ,partim 
ex fequentibus percipi potesl. Dicuntur elementa Geometrica 
eam ob caufam ,quod fine ipfis nullum opus Mathematicum pofil- 
mus aggredi, ne dicam fruftum aliquem indepei cipere. Omnes 
enim Scriptores Mathematici in fisis demonftratiomlus ufurpant 
Euclidis elementa tanquam prsncipa omnibus jam diu perfi eu a 
atq J demonflrata . Jguamobrem ficut is , qui legere vult , elemen- 
ta lit erarum difcit prius , (fi illis affidue repetitis utitur in vocibus 
omnibus exprimendis : fic qui altas di fciplmas Mathematicas f ibi 
familiares reddere defider at, elementa hoc Geometrica plene ac 
perfecte calleat prius neceffe habet. Fx his enim v eluti fonte 
uberrimo omnis longitudinum , latitudinum , altitudinum , pro- 
funditatum i omnis agrorum, montium , Sy harum dmsenfio atfy 
divtfio ; omnis in coelo per inflrumenta (yderum c bfir vatio ; omnis 
horologiorum Sciothericorum compofitio ; omnis machinarum vis 
(fi ponderum ratio 1 omnis apparentiarum variarum , qualis cer- 
nitur infpecults , in pitluris , in aquis (fi in aere varie illuminato , 
diverfitas manat. Ex his machina totius hujus mundana esi in- 
ventum medium atq. centrum , inventi cardines , circa quos per- 
petuo convertitur ; orbis deni % totius explorat a figura ac quanti- 
tas, (fi hitf milia (excenta alia. 

Hoc cum itafint, PerlUufires ac Generofiffimi Demini, Do- 
mini clementes , merito Difiiplinas Mathematicas , & inprimis 
Elemeta hoc Geometr ica, vobis commendat a habebit is, iis q { ficui e 



tn vigilabitis , quod hatltfw' praftitifiis laudabiliter, iniisj-pr». 
grejjusfecifiis haud couti mu dos,it a ut nit (fac: It neget to er magno 
ena fruElu ad quemvis Mathematicum Scriptorem accedere pofi 
fi fis. F.t quoniam de hts tpfis Elementa Geometricis me drj/erers- 
tem h aci tuus dementer audire dignati efi is, multa etiam infuper 
beneficiis affecifiis, qua nec compenfare quidem , ne dicam reddere 
mihi integrumfit : obfervanttx tamen cr grattt udanti tefitfican- 
dx grati d chartaceum boccemuuufculum, cum nihil mibifuppt tat 
altud, extare, tlludfy Generofitati Vefira fubmifse offerre volvi ; 
obnixe rogans, ut oblationem hanc dr benigndfronte fufctpere, dr 
mc contra Z otiorum iniquas allatrat tones , utpotefitb cujus patro- 
cinio hac in publicam lucem proferuntur , clementer tueri, meq m 
pofierum ficut hactenus, fuagrattdfovere velit . Deum Opt.Max. 
ardentibus invocans precibus , ut Generofitatem Vefiramtncolu- 
men dr ab omni adverfitate immunem quam dtutijjbnc confer- 
vet. Scriptum Argentorati , die Solfittij afiivi Anno ttSzo. 


GGG. VVV. 


Subjc&iflimus 


c M> EberharJhs ^Wclper. 
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ELEMENTORUM 

GEOMETRICORUM 


Pars prior. 

.Caput!. 

De Geometri a Definitione, Objetto & 
Divifione^j . 

Eo m e t ri a eft ars bene metiendi. Bene autem 
metiri ell rei cujus^ menfurabiHs naturam , vim at- 
que proprietatem conjiderare , aut ejus quantitatem 
certa aliqua famosa menfurd exprimere^. 

objettum Geometria: Jheresad bene metiendum propo - 
M A G n i t u d o. 

< JMagnttudo eft q uantitas conti nua. 

Continuum zk, cujus partes comnrruni termino con- 
tinentur. 

Terminus eft magnitudinis extremum. Tta^magnitu- 
do infinite cr creatur, & continetur, &fecatur iisdem, qutbm ter- 
minatur. 

^Magnitudinis principium & finis eft pun&um : princi- 
pium quidem in comp (itione ; fims 'vero in refolutione Magnitu- 
dinis. 

P antium i T.'r -m in magnitudine individuum. 

DiffertC o mc .5 \ Geodsfia, 7*1* illa verfatur circa 
Ww^intcllie u. vrro circa tdii&ndt fenfibilia. 

Ula t beor et ii at> 1, '■ x «ec p> afitea, 

A 
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2 Element. Geometricorum 

Illa dividitur in D a t a & Qu A s i T A, hoc eft , in magni . 
tudtms ejusffpecierum definitiones, & affectionum feu proprieta- 
tum explicationes ■ Haec vero in Euthymctriam , Planime- 
triam &Stercomctriam quia propofita magnitudinis mate- 
riata quantitatem nota quadam menfura exprimit. ^ 

De illa in hoc Tractatu agemus ; de hac vero peculiarem 
brevi in lucem emittemus libellum v 


I 


C A P U T I I. 

De affe&ione Magni tudinif. - 

N magnitudine confiderantur Affectiones & Species. 
AffeCtiones magnitudinis funt vcU' numeris, vel i 

feipfis . ] 

orf numeris eft Symmetria & Ratio •* \ feipfis Congruenti* 

& Adfcriptio. 

Magnitudines fymmetra (ut A, B, )y£»/,quas eadem men- 
fura (C)exaa:c metitur : Afymmttra{D t E,) contri,quas 
eadem menfura ( F ) noncxa&e metitur. Poffunt tamen ma- 
gnitudines ratione unius quidem menfura effefymmetra-, ratione 
vero alterius afymmetra, & contra . 

Rationales (A,B,)Junt, quarum ratio eft explicabilis 
numero dat* menfurx (C:) irrationalis (D,E,) contri. 

t Magnitudines congrua (GG,HH, )funt , quarum par- 
tes applicata: partibus ecqualem lotum occupant 
^Magnitudines igitur congrua funt aquales. 
ijMagnitudines adferipta (I,K, ) funt w ter fe, quandou- 
nius termini alterius terminis terminantur : qua intra ett , 
dicitur inferipta ,qua extra, circumfcripta : unde adfcriptio - 
ms dua funtjpecies , lnfcrjptio & ^ itcumfcr iptio. 


Cx- 


/ 
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Pars prior. 

Caput 1 1 f. 

De jMagnitudinis fpcciebuf > & primo 
de Linea. 

M Agnitu do eftL\nca,aut Lineatum. 

Magnitudo comprehenditur vel fub una, vel 
duabus,vc\ trtbus dimenfionumipccicbus. Tiimenfionum itu- 
tcmjpecicsfunt Longitudo, Latitudo & Profuaditas. 

Ltnea(\)\tz<\uc magnitudo eft tantuailonga,^^, 
unicam tantum dimen/ionem habens. 
Lineajterminifuntpun&a. 

Linea: confiderantur xc\Jimpliciter& perfe, xelcom- 
parate&ipter/c^. 

Simplici t ercon/iderata , funt vel re&a:, vel curvat 
Ltnearefla( B^cft, qux intra fuos terminos aequaliter 
interjacet : curva{C) contri, qua: inaequaliter. Itad refla 
esi brevijjima inter eosdem terminos , & refla re flior dart nonpo- 
t e fi, ac proinde inter eos dem terminos eft unica &fingu laris. Hu- 
jus deferiben da injlrumentum geometricum eft Pegula(D)C\it- 
\x vero, cum »na:qualiter fuos intraterminos interjacear, 
variant : ita ut vel /impliciter curva fi nt, vel varia. 

Lineafimphcit ere urva eft peripheria ; varia vero helix. 
.. Peripheria ( E)cft lineaxurva, qusediftat trqualiter 4 
med io comprche nfifpatij. Ita% peripheria jit conver/ione li- 
nea re fta, ah ero termino quiefcent e, altero lineante. Hujusdefirt- 
benda injlrumentum eft circinus ( F. ) 

Afr//*eftiinca curva, qua: diftat inaequalite^J med’o 
Utcunque comprchenfi fparij : Talis eft Irnea flexuo/a (G ) 
Conchalis vel Spiralis {W) Ovalis (1.) 

Uneacurva tangitur k refla vel curva .quando amb* 

A 2 
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4 Element. Geometricorum. 

ita concurrunt, ut continuat* non intcrieccntur: ita^ta- 
fius fit unico punflo (K.) 

Lines inter fe compararx, funt vel perpendiculares,. 
vel oblicjua fi ve inclinat a, vc\ parallela. 

Perpendiculares fi ve Une a inter fe refla (L) funt, quarum 
aiterain alteram incidens,xqualiterinterjacet.//rfr»>»/#- 
frumentum ( M ) Norma dicitur: obliqua vc\inc/inata(N)coa- 
tri. Itafpfireflaesl perpendicularis refla, cit ab eodem termino 
& eadem partefngularis . 

LinesparalleU {O) funt.qux ubiq; diftantxqualiter. 
Ita£ linea cidemparallelafunt, interft parallela. 

Caput IV. 

De Lineato^ primum de Angulo. 

L Ineatumzfi. magnitudo plus quam longa, e lineis eoo- 
ftans. /r^terminilineatorumfuntlines. 

Lineatum eft vel Angulus, vel Figura. 

Angulus eftlineatum in communi fe&ione termino» 
fumindirc&orum. 

Termini comprehendentes angulum dicuntur crura 
anguli. 

Angulus eft vel homogeneus, veXheterogeneus. 
Homogeneus eft, q u i ex e j usd em gene ris cruri bus con* 
ftat.fiYC duobus rcftis(A)fivc duobus obliquis ig>.)Hete- 
rogeneus(C) contri, qui mixtis, hoc cftrcdo & curvo fimul 
conftat. 

A ngulas homogeneus alius cftreflus, alius obliquus. 
Aecius (D)cft,cuiuscrurafunt inter fe reda five perpen- 
dicularia, & hi omnes inter fe funt squales: ut enim linea 
refla, fic & angulo reflo refiiorem dare non pojfttmut, At% Nor- 
ma in- 
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Pars prior. s 

mainfir ument um elt linea retia fisper retiam in eodem plano re » 
Heerigendafive angulum retium conformandi. 

Angulus obltqutu eft , cujus crura inter fenonfuntad 
perpendiculum ere&a : Eftque vel obtufus vel acutus . 

obtufua^ E)eft obliquus angulus maior rc&o. 

Acutus (F)vcto ett obliquus angulus minor rc&o* 

i 

Caput V. 

De Figura. 

eft lineatum undique terminatum. Ejus genera 
duo fiunt y Super ficies & Corpus. 

In figura confiderantur partes & Ajfietliones. 

Part es fiunt ^emxnm } V etinxetex , Radius, Diameter, 
Altitudo. 

Centrum(A)eft pun&umin figura medium. 

Perimeter(B ) eft comprehenfio figurat., 

Radiu*(C.) eftveGt* a centro ad perimetrum. 

Diameter {D) eft reda'infcripta figurae per ce ntrumv 

Tt 0% diametri in eadem figur a jient infinita : Et centrum fi. 
gura esi in diametro ac proinde etiam in concurfu diametrorum. 

Altitudo eft perpendicularis k vertice figuraein bafin : 
& hac cadit vel intra figur am{H) vel extra figur am(¥) in bajin 
prolongatam. 

• Affettiones figurarum confiderantur vel in unafigu - 
ra, vel in duabus. 

In una figur a co n fi de r at u r Ordinatio, Primatus & Rati tr. 

Figura ordinata (G) eft figura xquitermina & acqui- 
an gula. //<% r* omnt figur arum genere una esi ordinata , reliqua 
omnes inordinata. 

Etgurapnma eft figura in alias fimpliciores individua;. 



« Element. Geometricorum 

Talts eff tn planis recltlmeu Trt angulum ( H . )tn filtdts planis Py- 
ramis, 

Figura rationalis( l)eft quas comprehenditur &bafi & 
altitudine rationabilibus inter fe : irrationalis contri. 
Itat], numeras figurarationahs figuratus dtettur , $ numeri un- 
de fit Jiat er a figurat i 'vocantur. 

Affettioncs duarum figurarum confiderantur ratione 
Jfiopenmetrorum , proportione Primarum 5t Similitudine_>. 

Figura J/bperimetra(K)C\mtfi$\ux, aequales perime- 
tros vel ambitus habentes. - 

Ex figuris ifopcrimcrris homogeneis ordinatior eft 
maior : ex heterogcncis vero ordinatis tenninatior eft 
maior : omnium autem capaciflima eft circuli area. 

Si^*r*^rme(L)GvcxquemultipUccsiprimis(M) 
funt xque altae , funt ut bafes , & contri Ita^fifunttn bafi 
aqualt, furit aquales. 

Si figura prima funt r ccipr ocx bafi & altitudine, funt 
aequales; & contrai. • 

Ftgurafimilesifid) funt figura: xquiangulx & propor- 
tionales cruribus aequalium angulorum. 

Figurae complentes locum (O) funr asquiangulas, quae 
circa idem pun&um, quolibet modo collocatas, nihil ina- 
ne relinquunt: & angulis fuis in iilo ptindo concurrent i- 
bus angulos quatuor redis aequales effici unt. Ita^quatuor * 
quadrata, tria / exanguia aquilatera (fi fex trtanguUaquilatcra 
locum complebunt. Praeter has tres non poffiint alia: dari fi- 
gurat locum complentes; ratio patet apud Cia* 
vium in fine lib. 4 . commcnt.ia 
. Euclidem, 

c 

s- C a r. 
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r • Pars prior. 7 

C A P U T V I. 

De primo figurarum genere , Superficie , 
ejuff prima jpecte,, nempe T* r/- 
anmlo . 

. » o 

F igurarum genera duo liint, Superficies Si Corpus. 

Superficies eft magnitudo & longa & lata, hoc efi, duas 
tantum dtmenfiones habens. 

Superficiei termini funt linea;. 

Superficies ali a eft plana, alia gibba. 

Superficies plana eft , qua aequaliter intra fuos termi- 
nos interjacet : gibba contri 

Superficies plana funt vel retlilinea ve 1 c urvi linea. 
Superficies plana retlilineadd, qua redis comprehen- 
ditur line)?.. > 

Hujusjfrecksfunt Triangulam & Triangulatum. 
Triangulum eft quod comprehenditur £ tribus lineis 
re£bs. ItAfy fi termini duarum retiarum Angulum comprehen- 
dentium reti dquddam connetlantur, conftituetur triangulum. 
Et triangulum eft prima figura re&ilinearum. 

■ Triaugulumeonfidcratur vel ratione laterum , vel ra- 
tione anzulorum. 

o 

Satione later it, *liud eft Ifopleuron, aliud Ifofccles,aliud 
Scalenum. 

Ifopleuron { A)li ve aquilaterum eft , quod tribus con- 
flat lateribus inter fe aqualibus. . 

/Jofieles(B)Civc aquicrwrum, quod duo duntaxat ha- 
bet latera aqua! ia. 

Scalenum (C) fi ve varium > cujus tria latera funt ina- 
qualia. 

• - Satione 

• i 
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Ratione angulorum y aliud efttriangulam Kecfaugulum t 
aliud Obhquangulum. 

Triangulum reti angulum ( D ) aliis orthogonium di- 
dum, eft, quod unum habet angulum redum. 

Triangulum oblicjti angulum eft, quod omnes habet an- 
gulos obliquos ; cft<$ue vt\0btujangulum vel Acutangulum. 

o£/«/4ff£Wtfw(EJamblygoniumalils,eft, quod unum 
angulum habetobtufum. 

Acutangulum (F.) aliis Oxygonium, eft, quodomne« 
angulos habet acutos. 

Notandum hk y quod in omni triangulo.fi latus unum 
feceris ba(in, reliqua, crura vocentur: in fpccie tamen ia 
orthogonio five rcdangulo(G,) latus (b) angulo redo(a) 
oppo fi tum Hy poren ufa vocat ur : e reliquis vero alterum, 
quod in imo*jacct(d.)Bafin, alterum (c.) Cathetum five 
perpendicularem appellare folemus. 

i . . Caput VII. 


De Dri angulato & Parallclogram- 
mi partibus. 


T Rri angulatum eft figura redilineae triangulis com- 
pofica, quaeque in eadem refolvipotc R-,ac triangulari 
laterafunt binano plura triangulis. * 

Genera Triangulatorum duo funt, Quadrangulum 
(A) & Mu/tangulum( B. ) 

Quadrangulum (A) eft, quod comprehenditur i qua- 
tuor lineis redis. Eftquc vel Para[!elogrammum,sc\ Trape- 
zium. 

Parallelogrammum ( A jcft quadrangulum lateribus op* 
politis parallelum. 

Iflja- 
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lnParallelogrammofCjconfiderantur Partes & Species. 

Parces funt Diagonalia (D,J Complementa (E)& Gnomo- 
nes (E:) Omne nam % Parallelogrammum conflat e binis & Diago - 
nalibus , (jr Complementis, & Gnomonibus. 

Diagonale cft particulare parallelogrammum commu- 
nis anguli &diagonij cum toto Parallclogrammo. 

Complementum cftparticulare parallelogrammum 4 co- 
icrminis Diagonalium latcribuscomprehenfum. 

Cnomo eft alterum Diago nalcoQ duobus ComplcmStis. 

C a p. VI II. 


De SpeciebwParallelogrammi Trapezio 
& Multangulo. 



Arallelogramma diftinguuntur vel ratione Angulo- 
rum, vel ratione Laterum. 


Ratione Angulorum, aii u d cft Reti angulum, aliud obliqvan- 
gulum. 

Parallelogrammum A, Bjeft, quod, omnes 

angulos redos habet: obhquanguium( C,D } contri,quod 
omnes obliquos habet. 

Ratione Laterum, aliud e ft Aequilateru, aliud Inaquilateru. 

Parallelogrammum re&angulum xquilaterum vocatur 
Quadratum ( A :) inxquilaterum vero oblongum ( B .) 

Parallelogrammum obliqua ngulum aquila* erum cft 
JfJbOm\>xxs(Q.)inaquilaterum vero RhomboidcsfDJ 

Trapezium (E) eft. quadrangula non parailclogrammu. 

Trtangu latum Multangulum (p) eft, quod pluribus quim 
quatuor lineis rc&is comprehenditur, ut Quinquangu- 
lum.Sexangul u r»,0<fta n g ul Um &c. In quolibet auteMultan- 
.fftli genere ufHtm ordinatum e H, reliqua inordinata. 



Digitized by Google 



io Elemcnt. Geometricorum 

Caput IX. 

De Figuris [me Superficiebus planis cur vili - 

neis,& in [e cie de Circulo. 

H A&enus figurarum planarum redilincarum varie- 
tas explicata fuit jfcquitur nunc Geometria curvilinea- 
rttmjintct quas principem locum occupat Circulus. 

Figura; planxcurvilinex f jnt vel Simplices y vel Mijla. • 
Figura plana eurvilincayfiw//fx unica cft& Angularis, 
Circulus ( A}) qui definitur figura plana & rotunda fub uni 
lincaeomprchenfa.ad quam ab unopundo eorum, quae 
intra figuram funt , cadentesomncs redae lineaeinter fe 
funt xquales: illud vero pundum (B) circuli centrum ap- 
pellatur. 

In circulo confideranturZiV/e.r & Segmenta . 

LineaCant vel Infcripta, vel Tangentes. 

Infcripta fu n t Diameter & A di amet er. 

Diameter (C) eft reda infcripta circulo per centrum, & 
utrinq; inperiphcriaterminata,circulum bifariam fecas. 

Adiameter(D ) eft reda infcripta circulo non per centrii, 
& utrinque in peripheria terminata. 

Tangentes ( E ) funt , qux cum circulum tangant, etfi 
producantur.eum tamen non fecant. 

Segmenta circuli funt Sedor & Sedto. 

SeStor eft fegm€tum intus comprchenfum \ reda linea 
duplici, faciSte angulu vel in centro (F) vel in peripheria.(G) 
Sedio eft fcgmenmm ‘circuli intus comprehenfum ab 
unireda,qux bafis fedionis dicitur. Eftque vt\Semic'trcu- 
lus, ( H ) vel Major ( I ) vel Minor ( K ) fem : circuIo. 

Similiacircult Segmenta { L) funt, qux angulos capiunt 
xquales , autin quibus anguli inter fe fnnt xquales : di flui 
millacontri Figu* 
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Figura plana curvilineaawtfrfefhquaeinaequaliterdiftat 

& medio comprchefi (pati) , ut Ovalis, Lenticularis & tcr- 
minatalincis obliquis miftis , de quibus fupra cap.3. 

Caput X. 

De Superficiebtts gibbis. 

G ilba S uperficies eft , q uae inaequaliter intra fuos termi- 
nos intcriace t. Eftque vel Sph trica, vel Varia. ' 
Superficies gibba Spharica ( A ) eft, quae undique diftat 
«qualiter a centro comprchenfifpatij : fit faconver (tone fe- 
miperipheria ( B ) manente diametro. ( C ) 

Superficies gibba Varia eft, cuius bafis eft peripheria jla- 
tusvero reda k termino verticis in terminum fcafis ten- 
dens. Eftque vel Conica , vel Cylindracea: 

Conica ( D ) eft,qux k fubicda peripheria «qualiter fafti- 
giatur ad verticem :fit% converfionere&a ( E ) circafuljeaam 
peripheriam, altero termino in vertice quiefcente_j. 

Cylindracea ( F ) eft, qnx k fubjeda periphcriaad fubli- 
mem squalem & aequidiftantem peripheriam «qualiter 
erigitur://# converfionelatens{G)circa dftas per tpheriat aqua- 
les & aqntdtjl antes. 

Caput XI. 

De Corpore, & tn ffrecie de Pyramide^. 

H Ucufque de duabus magnitudinis fpeciebus, Linea 
& Sup efficte, egimus : fequitur nunc ut de tertia, Cor- 
p0rrvidelicet,ali quid quoque agamus. 

Definitur autem Corpus magnitudo longa, lata&pro- 
fundz, bocetfjmnes tres dimenfiones habens. 

i^tqueutpunfta Lineam Jjptea Sxperficiemiitinuncfu. 

petficies Corpus terminant, ciusquc extrema exiftunt. 


12. Element. Geometricorum 

Axis corporis eft diameter, circa quanv convertitur,, 
axisqj ter mini /W/funt,pun&a videlicet axin terminan- 
tia. . v 

Corpus,ali4s Solidum, aliud cft/Y<««ww,aiiud Gibbum. 

Corpus planum, eft,, quod comprehenditur i fupcrficic-. 
bu.s planis: tlU verb/uperfictesjpeaah nomine Hedrx vocantur . . 

Carpus planum eft vel Pyramis \e\Pyramidatum. 

il)T4w*:eftcorpusplanum£bafircdilinca ad verticem 
ufqucxqualibus triangulis faftigiatum. Ita% Pyramidis he- 
dra funtundplnres angulis tnbaji. Et Pyramis eft prima figura, 
(olidarum planarum.. 

Pyramis eftvel aquitermiua,vc\in*quitermina. 

Pyramis aquitermina (A) eft, qux comprehenditur \ 
quatuor trigonisifopleuris; inde Tctracdrum ordinatum 
vocatur. Ergoji quatuor triangula ordinata & aqualia ( B)/2- 
* Udis angulis componantur, comprehendent Tetraedr um. 

Terraedrum latera, habet fex, angulos planos duode^ 
cim,folidos quatuon. 

Pyramis inaquitermina (C) eft, qua quatuor quidem tri- 
gonis.fcd non ifopleuris,continetur. Huic etiam annume- 
rari pojjunt Pyramides cum bafi quadrangula vel multangula , i 
laterum numero in bafi nomen acquirentes , ut Pyramis cum 
bafi quadrata, ( D ) oblonga, ( E ) quinquangulari, ( F) fex- 
^ngulari (G) &c.. 

C A P U T XII. * ■ 

De Pjramidato>& in jpecie dePriJmate. 

P .Tramidatum eft Solidum five Corpus planum e Pyra- 
midibus compofitumyaftquc ve \PriJma yzlPolyedrum 


mijlum . 
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Prifma efl pyramidat um, cuius duo oppofita plana fu nt 
aq ualia,fimilia &.paraliela;rcliqua parallclogramma. Ita- 
que htdra Prtfmatisfunt binario plure s angulis in baji. 

Prifmacft vel Pentaedrum vel Pentaedratum. 

Ytifmz pentaedrum ( A)cft,quod quinque conflat hx- 
dris : & hocjimplicit er prifma dicitur., 

Prifma pentaedratum efl , quod e pentacdiis efl compo- 
ju c um. Eftq ue Hexaedrum vel Polfedrum. 

Pentaedratum hexaedrum eft.quod fex hedris quadran- 
gulis continetur : Eftque vel parallelepipedum vel Trape- 
zium. 

Hexaedrum parallelepipedum efl , cuius oppofita plana 
funt parallclogramma ; Eftque vel Rettangulum , vel Obii- ■ 
quangulum. — 

Parallelepipedumretf^f»»/*;» efl, quod hedris re£tan- 
gulis comprehenditur : Eftque vel Cubus, vel Oblongum. 

Cubus ( B ) efl parallelepipedum redtangulum fex aqua- 
lium hedrarum l undelfoedrumvocatur./rrf$yfy?xyv<r</r,f- 
t a aqualia fZ)folt dis angulis componantur , comprehendent Cu-- 
bum. 

Cubi latera funt duodecim , anguli plani 24. folidi 
o£to. 

oblongum (D) efl parallelepipedum rc£fcangulum inx-- 
qualium fex hedrarum: vel quod duobus quadratis xq ua- 
libus&qnatuor parallclogrammis rettangulis itidem *- 
qualibus continetur. 

‘ Parallelepipedum obliquangulum efl , quod hedris obii- • 
quangulis comprehenditur: Eflque vel Rhombus vel Rhom- - 
boides. 

Rhombus { E) cft parallelepipedum obliquangulum fex; 
aequalium hedrarum. 

B 3. 
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Rhomboidei { F)cft parallclcpipcdum obliquangulum 
inxqualium fex hedrar um : vetcpxod a duabus fuperficic- 
bus quadratisobliquangulis xqualibus,& quatuor paral- 
lelogrammis oblongis itidem aequalibus comprehendi- *' 
tur. 

Trapezium( G)eft hexaedrum, cuiushedrx nequepa- 
rallelxfuntjnequcxq^uales. 

Prifma pentaedratum Polyedrum eft , quod pluribus 
quam fexhedris inaequalibus comprehenditur : quale eft 
Prifma quin quantula { H ) (exanguia ( I) otlangula (fa.bajis. 

Caput XIII. 

De Poljedro mifto. 

H A denus de Prfmate,nu.i\c&c polycdromijlo. 

eft pyramidatum, quod pluribus 
quim fex hedris conftat. Eft que vel Ordinatum vel Inordi- 
natum. 

Polyedrum miftum ordinatum eft, quod omnes fuperfi- 
cies habet xquales & xquiterminas. Eftquc vel Triangula 
bafis, ve 1 Jpuinquangula. 

Polyedrum miftum ordinatum triangula bafis, eft pyra- 
midatum e pyramidibus ordinatis compofitum, vertice 
fuoin centro coeuntibus, & fola bafi ordinata eminenti- 
bus : Eftquc vel Otlaedrum vt\lcofatdrum. 

Otlaedrum (A) eft polyedrum miftum ordinatum, quod 
ab odo pyramidibus ordinatis, vertice fuo in centro coe- 
untibusfic folabafixquitetmina eminentibus, compre- 
henditur. Itaqji otio triangula aquilater a & aqualia ( B ) foli- 
olis angulis componantur >conjhtuent Otlaedrum. 

Odaedxi latera fum 12, anguli plani 2*. folidi 6 . 

Ico- 
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7 ^^w(C)cftpolycdrummiftum ordinatum, quod 
i viginti pyramidibus ordinatis, vcrticc fuo in centro 
coeuntibus,&fola bafiaequitermina eminentibus, com- 
prehenditur. Itaqji viginti triangula ordinat a & aqualia ( D ) 
folidts angulis componantur, comprehendent Icofaedrjttm. 

: icofaedri latera funt 30. anguli plani 60. folidi 6 . 

Polyedrum miftum ordinatum quinquangula bafts eft, 
quod \ 12. quinqu angulis ordinatis & «qualibus compre- 
henditur, acinfpecieDodecaedrum( E) vocatur. Ita^ fi 
duodecim quinquangulaordmata (jr aqualia ( F )folidis anguli i 
componantur^ comprehendent Dodecaedrum. 

Dodccaedri latera funt 30. anguli plani 20. folidi 12. , 
Polyedrum miftum inordinatum eft, quod om n cs fuper- 
ficies habet partim «quales & inaequales, partim aequitec- 
minas & inxq interminas , aliis quoque Irregulare di&u. 
Talia funt corpora plana omnia, exceptis quin tp ordinatis Regu- 
laribus hatienus expofitis, T etiUdio videlicet SZvAso, Q&ae* 
dro,Icofaedro, Dodecacdro. Ratto cur non plura daripojpnt, 
patet apud Ramum in Geometriafua libro 2$ . circa finem . Et apud 
Clavium infne CommcntJib.ij. Euclidis. 

■ C a j» U T XIV. - 

T T Ucusque de Corporibus planis, nunc de gibbis. 

AI Corpus fivefolidum gibbum eft , quodeompro- 
henditur i fupcrficie gibba. Eftque vel Sphara, vel Va- 
rium. 

_ Sphara { A) eft corpus gibbum rotundum, fa&um con- 
ver fionc femicircuti, (B) mane nte diametro. 

£>ua autem ratione Sphara ftve Globus rite con fetius papyra 
abducendus fit,exfigura( Q) apparet, & hujus reipracepta legan- 
tur apud Henricum Glareanum cap.ip. Geographia, & JoJephum 
Langtum cap.Sp, Geograph, V* 
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Varium eft corpus gibbum, quod comprehenditur i fa- 
pcrficic varia & bafi circulari. Eftque vel Cenus , vel Cjlm- 
drus. 

Conus eft corpus varium , quod iconica fupcrficicSc 
bafi circulari comprehenditur : fitfa converfione trianguli 
rtttangult, manent e altero crure arca retium angulum. Eftque 
vel Rttt angulus, vt\ obliquangulus. 

Conusre&angulus(D)fit,{iczu$mancn$ aquale fuerit 
converfio. 

Con us obliqu angulus eft vel Acut angulus, vel obtufangulus. 

Conus(E) acut angulus fit, fi crus manens maj us cftcon- 
verfo. 

Conus cbtuJangulus(F)fafi crusmanens minus eft con- 
verfo. 

Cjlsudrus(G) corpus varium eft, quod 4 Cylindraceafiu- 
pcrficie & oppofitis bafibus circularibus comprehendi- 
tur : fitfy cetrverjtone par allclogrammirctt Anguli, alter* 
latere qutefcentcj. 


Finis partis prioris. 
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ELEMENTORUM 


GEOMETRICORUM 

Pars pofterior. 

C lipra Capit e primo dictum fuit, Geometriam dividi in Da- 
Dtk(jr Q_u Msir a , hoc e st, in Magnitudinis, ejusyjpecierum 
definitiones & affectionum feu proprietatum explicationes. Cum 
igiturhatienus Dat K,MagnitudinisJcilicctejusgJpecicrum de- 
finitiones ac divifiones,expojit a fuerint $ ordinis nunc ratio pofiu- 
lat,utde Qu *siTls, r Magnitudinis fcilicet ejus% (pecierum fa- 
brica, affectionibus & proprietatibus etiam agamus. 

Optime aut em nos fati uros (peramusfiQu desita illa ex Eu- 
clide Geometrarum Coryphaopet a fpuis, hoc e sl,propoft tones, quas 
ille in Libris fuis Geometricis habet , proponamus ,fcj { Geometria 
Studiofiis januam ad Euclide as Scholas aperiamus ,tjuo m iis feli- 
citer per gere, ac magnos aliquando exinde f rutius percipere queat. 

Eudid 'csitdjfr V ohimcn/crip/it Geometricum ,quod titu- 
lo Elementorum Geometricorum infignitur, ac quindecim libris 
abjolvitur, totam Geometriamatertamcompletiens. ExhisLtbri 
fex pr iores & fex pofiertores Geometricifunt 5 reliqui vero & in- 
~ termedij tres Arithmetici. 

Primi fex Planimetriam , affectiones fcilicet fr proprietates 
• Linearum & Superficierum explicant: pofileriores quin £ Sterco- 
ntc trUm, Corporum videlicet affetiiones ac propriet at es exponit: 
decimus vero de lineis ac magnitudinibus commenfurabilibus & 
incommtnfurabihbus agit. 

De l:b ii Arithmeticis , ficut etiam defiex pojlerioribus , hac in 
• fistrte w!mI agemus fed t an t ism fex priores proponemus , qui pro Ty - 
rombus hujus artis ptffuiunt, hisj { rite perceptis (fi ipfii ad reliquos 
i des Umendos proprio Marte 'elicit er progredi pot erunt. 

C 
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Eqm autem in cuius % Libri tr altat tone obfervabimus Metho- 
dum, ut p ri n\o indicat uri fimus , quid Euclides in illo libra agat. 
Secundo qua* habeat Definitiones , Pofiulata& Axiomata. Tcr- 
tio quot in quolibet fintPropofit tones, quotfy inter illas Problemata 
& Theoremata. Quarto priori loco Problemata,po/lertort Theo- 
remata proponemus. 

Cumq. hac ratione ordo Propojitionum Euclide arum necejfario 
invertendus fit, annot abimus quoq { , quota qualibet juxta Eucli- 
dis dijpofitioncm Propofitiofit, quo facilius tn ipfi Aut h ore inve- 
niri, is q, hac ratione Geometria Studio jis eo familiarior fieri queat. 

ELEMENTORUM GEO M E- 

tricorum Euclidis 

Liber primus. 

Yj RimtUbri materia e ftLmtz icbkz, Angulos rc&ilineus,. 

* Triangulum & Parallelogrammum. 

<JMa terta hac digefia efltn ai. Propoft tiones , quibus pramijfa 
funttria Principiorum genera. Definitiones , Poftulata & A- 
xiomata. 

DE DEFINITIONIBUS. 

Definitiones , libri materiam definientes, hoc in loco jf. re- 
tenfentur, ut quid fit Punftum,quid Linea, & Superficies, acquo- 
tupliceSf&c. Hac vero cum ex hactenus dichs & prima G e orne - * 
tria hujus parte fatis fu^erq^ cogmtafint,non est ut cum tadiorepe - 
tamusftd Lectorem eo remitttmus,ubifane plura inveniet, quam 
Euclides hoc in loco habet, ac aque necejfaria. 

DE POSTULATIS. 

Poftulatum , eft propofitio immediata, in qua petitur aliquid, 
quod fattu ett facile & nulla indiget varia aut prolixa delineatio- 
ne, ideo fabricam e definittonefubfifti dertvatampofiulat. 

Talia 
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Talia Junt tria. 

. Primum. Poftuletur ut \ quovis pundo ad quod vis pan- 
dum redam lineam ducere concedatur. Operatiofit per re- 
gulam, applicando illam dat it duobus punctis & ab uno ad alterum 
lineam ducendo. 

Secundum. Poftuletur redam lineam terminatam in 
continuum reda producere. Operatio inftttuitur applicando 
Unca data regulam eam % hoc modo prolongando. 

Tertium. Poftuletur quovis centro ac intervallo cir- 
culum defcribcrc. Operatio perficitur per circinum .eius crura 
addatum intervallum extendendo hac% ratione talify radio peri- 
pberiam delineando. 


DE AXIOMATIBUS. 

Axioma fiu communis fint entia vel communis notio eti pro- 
pofitiommediata,c[U*perfemantfiftaest,itaut ejuivis fana men- 
ttpr aditus eam intelligat , veram^ ejfe cognofcat , ttap : nulla de- 
monfiratione indiget. 

Taliafont duodecim. 

Primum. Quas eidem aequalia funt , ea inter le funt x- 
qualia. 

Secundum. Si aequalia aequalibus fuerint adieda, tota 
funt aqualia. 

Terttum. Si ak aequalibus auferamus aqualia, quae re- 
linquuntur funt aequalia. 

figuartum-Si inaequalibus aequalia adjeda fint, totafunt 
inaequalia. - 

. Jiutntum. Si ab inaequalibus «qualia ablata fint, reliqua 
funt inaequalia. 
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Sextum. Quas cj usdem d uplicia funt, inter fe funt aequa- 
lia. 

Octavum. Quxfibi mutuo congruunt, ea inter fe funt 
aequalia. 

Nonum. Totum majus eft fud parte. 

Decimum. Omnes anguli redi funt inter fe aequales. 

Undecimum. Si in duas redas lineas altera reda inci- 
dens internos ad casdcmque partes angulos duobus re- 
dis minores faciat: duae illae redae linexin infinitum pro- 
dudx fioi mutuo incident adeaspartes, ubi lunt anguli 
duobus redis minores. 

Duodecimum. Duxrcdxlincaeareamnon comprehen- 
dunt. Hisce Chrtfiophorus Clavius , acutijjimus in Eu cl idem . 
Commetator , alta quadam addit, qua Studio/is ex ipfopetereltcet. 

DE PROPOSITIONIBUS. 

Propofitio est fent entia , qu.t principia [equitur, cr ex iisdem 
demonftratur atq concluditur. V el Propojitio eli fent entia fabri- 
cam vel propriam fubjetti affectionem proponens : fidem t 'er itat ia 
& approbationem ex principiis velpropofitiontbuspnortbus requi- 
rens. ' ' ' 

Propofit io alia eH Problema, ^//WTheorcma. 

Problema ,/ubjeHt fabricam proponens , eft propofitiofiude- 
monfiratiojquajubet ac docet aliquid confiituere: vclinqua nolis 
aliquid ad agendum proponitur /vel qua opuspoiife relinquit , cu- 
jus etia finit eft Operatio. Problematis vero demonflr at io clau- 
ditur femperbu verbis, quod faciendum erat. 

Theor am*,fubje£H affectionem docens , elt propofitio vel de- 
monflr at io, qua folum pajfionem aliquam vel proprietatem unius 
velplnrtumfimul quant it at umper fer utatur. Finis <'/</; est Con- 
templatio feu cogn i t i o. Hujus demonfirndo finitur his verbis* 
quod demonftrandum erat. Partes 
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Partes Problematum ac Theorematum funt dua-, Subje&um 
ftve Datam, c^Pradicatum Jive Qua; litum. 

Subje&um, ro iii>y.mv est prima pars Problematis vel Theo- 
remati*, erres fub tecta, de ejua ahqutdpropomiurvel qusrilur. 

Praedicat unrijTs' eft altera pars Problematis vel 

Theorematis , que vel conflit uere aliquid aut agere practptt , vel 
pajfionem aliquam aut proprietatem Dati explicat. Arque hae 
partes in quibusdam propofitionibus fimplices funt, in 
aliquibus vero conjun&a. 

DE METHOTO DEMONSTRANDI 
Propofitiones. 

Indemonflrandis propofitionibus Geometra utuntur Methodo 
qttmq. plerunq t parttum. 

Prima eit * l*&unt,Expo/ttio dati Subietti in abacum. 

Secunda esi « Determinatio optata fabrtea velaffe- 

Elionis affirmata. 

Tertiae// » Delineatio & apparatus eorum, qua fub- 

ieclo defunt ad Jpuafiti inveftigationem & inventi demonflra - 
ttonem. . , 

Quarta eli i ixoin^ir, Demonflraaio veritatis fabrica vel affe- 
(l tonis affirmata. 

Quintae// t» rvu*i?*r[j.*,Conclu/io,qua ad ipfamredtt Pro- 
pofitionem, eamf confirmatam & demonjlratam jam eJJeccUtgif. 

Verum hac demonftrandi methodus non femper ha- 
bet omnes hafce partes: interdum enim deeft: i^Tarxtvn, 
interdum » irfmt £ iiofiru.it. 

Propofitiones librtpnmi E Ument : Geometricorum Euclidi* funi 
in untverfum inter quas FiQblemztSLnumerantun+.Thzo- 
remata verb}^. 


C J 
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PROBLEMATA. 

I. Propofitio j. 

SUperdatam rcftam finitam ( AB) triangulum atquila- 
terum (ABC) conftitucrc. 

Hoc in problemate Met hodt partes fequemur, ut artu hujus Ty- 
rones videre pofftnt quomodo m altis procedendum fit : in reliquis 
vero eas omittemus, aut faltem T»V**T*M«t/irV V el Wr ap- 

ponemus. 

) ‘H iK$vri{. Efio reti a finit a A B. 

'o Jio ft? par. Conformandum e fi fuper eam triangulum aqui- 
la ter um. 

, 'h k tTASKUin.circaierminum primum A ,data refla AB, ra- 
dio xquante datamreflam A B,defcnbaturperipheriaprima: de- . 
i n dc circa terminum fecundum B,radio eodem, deferibatur peri- 
pher ia fecunda-. Tertio i concurfufivefeflione pertpheriarum C, 
ad terminos A&B ,data refla A B , ducanturrefla C A, &CB: 
Ajonuc fuper datam reflam fimtam confitutum effe triangulum 
aquilaterum, ABC. 

'H AorJu^tf. A centro prima peripheria A , exeunt duoradij \ 
aquales,nempequiinfeflioneperiphertarumterminaturefi aqua- 
lis datare fla. Et d centro fecunda peripheria B, exeunt quo% duo, 
radi/ aquales, nempe qui in feflune pertpheriarum terminatur eff 
aqualis dature fla: qua autem eidem funt aaualta , inter fefunty 
aqualia, per axioma primum . , Ergo rady amborum circulor umin 
communi periphtriarumfeflione terminati tnt er fe fu ut aquales,- 
& omnes tres aquales conformant triangulum aquilaterum. 

to ffvprifttf/xct.Efi igitur fuper da/amteflam finitam A B, con- 
JlitMtumtriangulumaquuaterurn, qupd \ ' faciendum enaE, 
Brevius, quod hxcpropofitiodocuir.cxpcdir^t 
. Si dua aquales peripheria d terminis dat* refla A B , eiusf in- 
tervallo 
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tervuUt concurrant : refla d concurfu C, ad di flos terminos con- 
futent triangulum a qui laterum fuper datam reflam. In fa br ica 
autcmhujus&fequentium triangulorum non deferiben- 
dxfunt integrae peripheri», fcd locus eo neurfusfivefe- 
ftionisperipheriarum notandus eft brevibus arcubus. 


Fabrica Trianguli aameruri. 


Si dua aquales peripberia d terminis data bafls , A B, concur- 
rent, intervallo dati tr uris A C, vel £ C,reflad concurfu C , ad 
dtttos terminos A dr B, conflit uent triangulum a qui crurum , A . 
CB. 

Fabrica Trianguli fcalcni. 


Si tres refla fuerint data in aquales A B, BC,C A, dua autem • 
qualibet conjunflim majores tertia ; peripberiafy d terminis unius 
A & B, intervalles reliquarum AC,&BC , concurrant ■ rady d 
concurfu C, ad dtflos terminos A , & B, conflit uent triangulum 
Scalenum , AC B. 


II. Fropofitio 2. 


A D datumpundum, (A)dat*rcdaeIinex(BC)a:qua-- 
lem redam ( A D ) ponere. 

Circa datumpunflum A, radio a quante datam reflam B C, . 
deperibat ur peripherta^dr ex A, ducatur reflaadpertpheriamjiac 
a qualis erit data refla , B, 


III. Fropofitio 3. 

D Atis duabus redis lineis inxqualibus , ( A B , C D , ) de 
majorif CD,) aequalem minori(AB) redam lineam 
detrahere. 

Circa terminum longioris C, deferibatur peripberia, radio 

\ aquantt 
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aquanteminorem A B. Aio fegmentum data longioris , quod cen- 
tro C,& peripheria terminatur, ejf aquale data breviori , A B. 


I V. Propofitio 9. 

■pv Atum angulum re&ilineum ( B A C) bifariam fccare. 
^ Dati anguli retlilineicrura AB, AC, aquentur per proble- 

ma ]. & circa aquationis terminos D, E, defer ibantur dua peri - 
p heri a aquales ffe (ecantes, radio quantocun^retta nunc dutla d 
concurfuperiphertarum F , ad verticem anguli Apfecabit eam. 

Vel 

Ex centro A, dat i anguli retlilinei B AC, circino aliquo abfein - 
dantur reda aquales AD,& AE, cujuscunfy magnitudinis 
. circino non variato ( pojfet tamen variari, fi velles )ex centris D 
(f E, defer ibantur duo arcus fefeficantes in F: redi a igitur dutla 
ex F,in A, ficabit angulum bifariam. 

Nota. Siarcus D E, inquotcunquepartes aquales ope circini 
divi fus fuerit, & per fngulas ex A, redi a dutla linea , angulus in 
partes quot libet def derutas div fus erit. 

V. Propofitio 10. 

T-\ Atamre&am lineam finitam ( A B) bifariam fccare. 
^ Circaterminos data retia defer ibantur dua aquales peri - 

pberia,radio quantocunq.,& ('unciaconcurfts C, D, connetlantur 
reti a, hac datam A B,bfec abit in E. 

Vel 


Ex centro A, uno data retia extremo, ad intervallum quodvis , 
quod tamen dimidium data linea A B, excedat , defiribantur duo 
arcus, unus Juperne, alter inferne: &tx centro B, altero ejusdem 
linea extremo, ad idem intervallum, aly duo arcus delineentur, 

qui 
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qui priores fecent in C, & D. Reti* nuncduita per interfiitionum 
puncta C, Dfecabit rectam datam A Bjn F, bifariam. 

Nota : Hic modus etiam docendus cft , quo linea quavis in par- 
tes quotcunfa aquales dividi pojpt. 

Datam redam lineam ( A B ) finitam in quotlibctpar- 
tes aequales fccare. 

Per punitum extremum datarelia Reducatur reita B C, ut - 
cunq t> &ajfumaturin B C, punitum quodcunfy D t (ive mfrajive 
fupra B.dr per D, ducatur ipfi AB, parallela DE, inquaabfiin- 
dantur / .partes inter fi aquales DF,FG,GH,HI,IE; hac ta- 
men lege, ut exijlente punito D, infra B, reita D E, ex f. partibus 
aqualibus compofita , major fit, quam data A B : minor vero exi- 
fiente punito D, fupra B, ut nimirum reita A C, per ait erum ex- 
tremum A, &per E, duita, cum B D, co currere pofirt in punito a li- 
quo, ut in C, a quoji per punit a F, G, H, f, reita ducantur, feita erit 
dat a reita A B,in quxnq { partes aquales B K, K L,LM,MN,NA. 

A liter. Ad extrema punit a A, B, Une a A B in s, partes aqua- 
les dividenda, conflit uantur duo aquales anguli in diverfas partes 
A BC,B A D,& in utraq f linea, BC, AD, qua ob alternos angu- 
los A, cr B, aquales, parallela inter fi funt, fumantur 4. partes in- 
ter Je omnino aquales, tot nimiru.und minus, in quot partes linea 
fecanda ett,cujusmodifunt BE,EF,FG,GC •' item A H, HI, /K, 
K D,, i ungant urjj reita C H,G l, F K, E D, qua inter fi erunt pa-' 
radela, cum conjungant extrema parallelarum aqualium. Dico 
nunc reilam A B, m qutnfy partes aquales AL, LM,MN, NO, OB, 
feitam eJJLj. 

Aliter. Parandum inftrumentum divifionilus linearum in 
partes aquales accommodatum, hoc modo. Duitis duabus paralle- 
lis, fatis magno fiat io inter fi diftantilus, CD, E ?, fumantur in 
utrd^partes omnino inter fi aquales quotcstng., tot videlicet in 
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wi a,quot in ait era, (fi modica quantitatis ,punttafi recondenti*, 
tineis retiis jungantur, quaparaltila inter fe erunt, citmconj un- 
gant extrema parallelarum aqualium. St igitur nunc beneficio 
circini recl a AB, in /. dividenda partes aquales transferatur ex 
quovis puntlo G,us%adpunctum H, ita ut s fiat ia parallelarum 
inter G, (fi H, includantur , precisedivifa erit dutta G H, ab illis 
parallelis tn s partes aquales , quibus partibus fi indat a AB, fu- 
mantur partes aquale s,divifa quocp erit A B in /. aquatis partes. . 

VI. Tropo fit io ii.. 

J£^Atare£Ulinea (AB) & pun&oin eacUto(C)re&ami 
lineam ( C F ) adangulosrc &os excitare. . 

of dato dat a retia AB,puntlo C , duapartesutrin^ficentur 
aquales D, E, (fi d puntlis fictionum D, E y dua aquatis periphe - 
ria concurrant in F-, retia nunc adatopuntto Cjnperipkeriarum ; 
cpncurfum F^dutla, erit perpendicularis fiuper datam A B .. 

Veli 

Ex retia dat a A B, puntlo dat o C, abfiindanturutrinfi linea 
. aquatis C D,(fi CE,drex D,(fi E , defiribantur duo arcus fi fi fi- 
cantes in F: reti a nunc duttaex arcuum concurfu E, in C^etit per- 
pendicularis dat ai. 

Quod fipuntlum datuminhneareiladata AB, fuerit extre j 
mum, ut tn A, producenda erit linea in retium (fi continuum ex 
parte puntlj dati A t (fi praceptaiamtradttafervandaodperpcn- - 
dicuiarisere&ionem: 

& ver bpuntl umin tinea >A B, datum fuerit extremum, ut in ■ 
A; at linea commodeproducinequiverit,hac methodo uti poteri- 
mus. Ex centro C; extra tinea datam AB,afiumpto , ubi libuerit 
(dummodorctl a ABprodutla cum ipfi non conveniat ) interval- 
lo ve?- 
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Hoveroaf umpt o usd ad A, defcribatur arcus circuli, fecans A B., 
-in D, per C, retia ducatur, fccans arcum in £; recta nunc ducta 
ex E,tnA, erit perpendicularis ad AB. Vel ex puntio dato A, 
extremo, defcribatur arcus circuli quadrante maior d retia A B, 
incipiens tn C, radio quanto cuneat tamen A B minori, vel eidem 
aquali, & circino invanato ex Cabfctndatur pars Uhus arcus C D. 
Deinde per C,drD, ducatur retia infinita , & m hac fumatur D 
E , aqualis ipfi D C. Temb ex E ducatur retia in A, hac erit per- 
pendicularis ad AB. 

VII. Propofitio 12. 

'C Upcr datam re&am lineam infinitam {AB) i dato pueto 

( C)quod in ca no eft.perpgdiculare rccta(^F;deducerc. 

Circa datumpumtlum C, defcribatur peripheria , radio tan- 
to, ut ipfa datam re&mrifecet duobus locis D&E: retia hac D E , 
circulo terminata bifeceturin F ,per problema /. Aio retiam bi fe- 
tantem CE, ejfeperpendicularemdata retia A B , edutlam e dato 
puntio C, 

/Vel _ 

'Exdatopuntlo C, quovis intervallo , defcribatur arcus , retia 
datam A B, fecum in D & E. 

DeindeexD, & E,eode vel alio intervallo duo alij arcus deferi- 
bantur,fecantesfein G : dutlaigitur retia ex C, tn GfecansUnea 
AB, inF,tritperpendicuLxrisaddatam AB, lineam. 


VIII. Propofitio 21. 

T? X tribus re&islineis, quxfint tribus 'datis re&is lineis 
{A,B, cjjcquales.triangulumconftituere.Oportetan- 
temduasreliquacffemajoresornnifariam fumptas: quo- 
niam uniuscujusque trianguli duo latera omnifariam 
Sumpta reliquo funt majora. 

• * D 2 
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Problema hoc ex problemate primo hujus libri originem ac fa- 
bricam deducit. Nam data tres linea aut omnes aquales funt , ex 
fisq { triangulum aqutlaterum conformandum ; aut dua aquales 
funt , & triangulum aquicrurum conficiendum ; autnulta alteri 
aqualis , adeoq t triangulum fcalenum conttituendum foret: quit 
igitur tn his tribus triangulifpeciebus fabrica modus obfervandus 
Jit , ex fis, quafitprd citato loco dicla funt , facile mt e Urges . 

IX. Propofitio 23. 


A D datam redam Uncam fAB).datamq;mca pundit 
fC)dato angulo redi lineo fGEH) arqualem angulu. 
redilincum ( F CD) conftituere. 

Ex E, angulo dato, intervallo quovis , deferibatur arcus alr 
uno crure ad alterum G H: eodemq. intervallo ex C , puntlo dato, 
in Uneadata A B, deferibatur arcus D F, fumatur^ arcus D F , be- 
neficio circini aqualis arcui G H: retia nunc duci a ex C,per F fa- 
ciet angulum ad C, aqualem angulo dato E. * • 



X. Propofitio 31. 

Datopundo (A) datae red* Une* (BC,,? parallelam 
redam lineam (A H) ducere. 


Perpunttum datum A, ducatur recla AD, utcunjad datam 
' r ellam ufa BC &exDdr Aad idem intervallum quodeunq. de- 
fer ibant ur duo arcus, ad diverfas partes , unus ad partes B, nempe 
E F, alter ad partes C, videlicet H G. Deinde beneficio circini arcui 
EF, abfcindatstr ex arcu altero G H , arcus aqualis. Sugitur ex J 
per Hretta ducatur, erit hac parallela tpfi B C. 


XI. Propofitio 42. 

D Amtriangulo(^^0*quaIe parallelogrammum (Ei r 
G c)conliitucre in dato angulo rcdilinco (D) 

Latus 
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. Latus anum trianguli doti ^4£C, nempe B C, dividatur bi- 
fariam in Ei&fiat angulus C E F, aqualis angulo dato D,per pro- 
blema, 9 : ducatur itemper ,retia A F, parallela tpfi BC , qua 
laneam E F, fi c et in F. Rurfissper C, ducatur ipji E F, parallela, oc- 
currens re FI a A F, produtla in G: eritfy in angule C E F, angulo da- 
to Daquali, condit ut um paradtlogrammum E F GC , triangula 
i~A B C, dato aquale. 

Foffummnunc problema hoc convertere, drdito parallelo* 
grammo aequale triangulum conftituere in dato angulo 
rc&ilineoi hoc modo : In dato parrallelogrammo \*4 BC D, fiat 
angulus CBE, angulo G , aqualis per problema pficetfi retia B E, 
retlam'^A D,produtlamm E. Extendatur quotfrBC, adF, fitfy 
C F, aqualis retia B C, & jungantur E F: erit igitur hac ratione 
triangulum %EF, habens angulum E B F, angulo dato G, aqua- 
iem , aquale paraOelogrammo A B CD. dato, 

XII. Propofitio 44. 

D datam re&am' lineam (N ) dato triangulo (<*FB) 
aequale paralklogrammum (FHLM) applicare in dato 
angulo re&ilinco(C) 

Dato triangulo AB F, conditu at ur tuxfa problema proxhn} 
pr ace dens aqualeparaBelogrammumD EFG, habens angulus* 
FFG, angulo dato C , aqualemproducatur^ GF, adH , ut FU, 
fit aqualis retia N, data , & per H, ducatur HI, parallela ipfiFE, 
occurrens DE, produtla ini. Deinde extendatur ex ifperF, dia • 
tuet er IF, occurrens reti a DC, producta in K, & per K, ducatur IC 
L parallela ipfiG H fiecans I H, protractam in L , producatur^ E 
F, ad M. Erit ita% bacrationeparallelogrammum L MFH, illud, 
quod quarebatur, habens videlicet latus FH , aquale dat a rectu 
■ * & angulum H F M t angulodato C \ aqualem , ipfitm $ aquale 

D i 
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ttriangulo A£ Bieu aqualejit complemento DEFG,per t beor em n 
jj. hujus libri , quod fac tum erat aquale triangulo A B It. 

Poffumus etiam hoc problema convertere, & Ad datam linei 
dato paraiklogrammo conftitucre zquale triangulum ia 
dato angulo rc&ilineo. 

In par allelogrammo dato O AB G, producatur latus B G, ad F, 
ut G F, aqualis fiat ipfi B G, & jungantur F A, AB, rectis, ent % 
triangulum F AB, aquale parallelo grammo O ABG. Fiat nunc 
iulctapracepta hujus problematis Juper data recta N, parallelo- 
grammumFHML, aquale triangulo F A B, boceB,para/leiogrd- 
mo O AB G, habens angulum F,&L, angulo dato C, aqualem & 
producatur HI, ad P, ut fiat HP, dupla tpftus H L,jungaturq ( re- 
ctaPF\ hac ratione triangulum PF H,< conflit utumfuper rectam 
datamFH, habeusfy angulum H, aqualem dato angulo C, aqua- 
le erit dato par allelogrammo O A B G. Eli enim triangulum PF 
H, aquale par allelogrammo FH M L, quod aquale ejlconjlitutum 
parallelcgrammo 0 A B G, unde confiat quod proponebatur. 

XIII. Propofitio 45* 

Ad datam redam lineam ( N ) dato redilineo (AB C) 
squale patallclogrammum (ABC) conftitucrcindato 
angulo reCtilineo (C) 

Befolvatur datum rectilineum ABC ,fvefgura datarecti- 
Unea in triangula A,B,<frC,quatot habebit triangula,five in tot 
poterit refilvi triangula , quot ea habet latera , exceptio duobus. 
Deinde triangulo A , aquale parallelogr animum confituatur F 
J HL M, fuperrectam datam FH, habens angulum F, angulo dato 
C, aqualem iuxta prteepta procedentis proxime problematis. 
Tertio piper r ellam F Hparallelogr amatum FHL M fiat aqua- 
le triangulo B, habens angulum F, aqualem angulo dato c. 

* ^Quarti 
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Gp^nbjuperreflam FH, par allelogrammum erigatur FHL M,. 
aqpajctrianguloC,habens angulum F,aqualemangulo dataC:dr- 
fic deinceps procedendum ,fiplur afuerint triangula tn datorefli- 
lineo. Hac operatione per alia , tria par allelogr anima conflrufla 
erunt aqualia dato re fl tineo ABC, unumq. ex iis parallelogram - 
l pium conflit ut um ABC, totireflilineo ABC , aquale erit : nam fi 
partes partibusfunt aquales, et tamtotumtoti aquale erit. 

PerhocproblcmapoJfumusetiamAi&otwm duorum rettili- 
ncorum inaequalium cxccfTum majoris fupra minus in- 
qpirerc : hoc modo . 

Fiat par allelogrammum CDEY,jn quocunq. angulo D,{hic 
refto) aquale mayortrettilmeo A juxtdpraceptainhocproblemate 
tradita: Etfuperrecl amCB',par allelogr ammum CDG H,tn eo - 
dem angui» T>, aquale re fltkneo minari B.iuxta eadem pracepta. 

Jpuomam igitur par allelogrammum CDE F fuperat paralle- 
logr amum CD G H y parallelogrammoE F HGfuperabit quofafi- - 
guraAfguramByCodemparaJlelogrammo^FH G. 

X' 1 V. c Propofitio 46.. 

^ Dataretta linea quadratum defcribere. 

Ad datam r ellam A B, in alttraextremitate, ut in A , triga- - 
turperpendicularu A D,tpfi dat are fla AB, aqualis, per problema r. 
a. crj. dr ex B. cr D, ad tnterv alium ejus dem A B , duo arcus de- 
finiantur fefe in C,tnterfecantes , tangantur q. refla BC,& DC,. 
«ouitruflum erit quadratum' , 

THEOREMATA.. 

Hd Aenas libri Primi Element. Euclidis problemdtaabfolvimui \ ; 

fiquunturnunctbeeremata. . 

Propo > 


Digitized by Google 



32 Element Geometricorum 

L Tropofitto 4. - ' • 

£ I duo triangula (a b c & d e f) duo latera (ab^ac duo- 
° bus lateribus (d e F) squalia habeant, utrumq? utri- 
que s habeant vero & angulum(A)angulo (d) squalem 
fub aequalibus redislineis (ab,ac, &de,d?) contentum: 
Et bafin (b c) bafi (e f) squalem habebunt rcritqj triangu- 
lum (a b c ) triangulo (d e f) squale? ac reliqui anguli ( b,c) 
reliquis angulis ( e,t) squales erunt , uterqueutriq? , fub 
quibus zqualialaterafubtenduntur. 

II. Tropofetio 5 . 

? Sofceliumtriangulorum ( a b c ) qui ad bafin funt , an- 
guli ( b c ) inter fe funt squales: & produdis sq ualibus* 
redis lineis (a b a c ) quifunt fub bafi ( b c^anguli inter 
fesqualcs-crunr. 

III. Tropofitio 6. 

C Itnangali(ABc)duoanguli(Bc^c) squales inter fe 
° fuerint : & fub squalibus angulis fubtcnfa latera (ab, 
a c ) squalia inter fe erunt. 

IV. Propofttio 7. 

CUper eadem reda linea (ab) duabus eisdem redis li- 
u neis ( a c c ) alisdusrcds lines ( a d & b d ) squa- 

les, utraque utrique, non conftitucntur ad aliud atquea- 
liud pundum ( o)ad easdem partes( c ) eosdemque termi- 
nos ( b ) cum duabus initio dudis redis lineis ha« 
bentes. .... 

V. Propofitio 8. 

C Iduo triangula (abc^-def) duo latera (ab, ac) ha* 
J buerint, duobus. lateribus (de, de) utruraque utrique; 

squa- 
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aqualia , habuerint vero & bafin/B c) bafi ( e e) aequalem: 
Angulum quoque(A)fub aequalibus redis lineis (ab, ac, 
itroi, e f) contentum angulo ( d ) aequalem habebunt. 

e VI. Propofitio 13. ' 

C I reda linea (ab) fuper redam <cd) confidens lineam 
° angulos facit, aut duos redos (ab^aut duobus redis as- 
qualcs(c.d) efficiet. * 

VIL Vropofitto 14. 

£ I ad aliquam redam lineam { a b) , atquf ad eius pundi 
(C) duz redx lineae (cp, ce) non ad easdem partesdu- 
dxcos,q ui funt deinceps(a b <£*c d)angulos duobus redis 
squales fecerint, in ditedum cr&nt inter fcipfz redz li- 
ticz(CDdrct .) " .... .. 

- VIII. Vropofitio 15. 

C I duz rectfc lincap' ( a b & ct>) fe mutuo fccuerint, 
0 angulos ad verticem ( a a Sc b b ) zquales inter fc effi- 
cient- ’ - • 

• IX. Propofitio ifi. . 

^Uiuscunquetrianguli(A Bc^unoIatereCAC,) produ- 
do, externus angulus(a^ utrolibet interno &oppofito 
(bvels) *u agor clL 

X. Tropofitio 17. 

Uiuscunque trianguli ( a b cjduoangulifabjbc, ca^ 
^ duobus rectis funt minores, omnifariam fumpti. 

. X I. VrdpofitlO 18. 

Q mnis tria ngu! i ( a b c) maj us latus (ab) majorem an- 
- guiun» (d) fubtcudtr. . ‘ 

- E 
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XII. P ropofitio- 1 &. * ‘ 'i 

Q Mnis triangulK a b c) major angulus (d^ maiorilateri 
• (ab) fubtenditur. 

XI I E -f ropofitio 20. ’• 

r O ^ I “ str ^ an 8 u ^ ( ABC ) duolatera ('A »> ac) reliquo 
(ac) i unr majora ,quomodocun que afluropta. 

XIV. ' VropofitiQ 21. 

g Ifupcr trianguli (ABC), uno latere (SC) ab extremita* 
uti^us (s,c>d use red* lincjp (ap.cp) interimi copftit\>- 
tx fucrint^ap coqfti mta? (b p>cs>,) reliquis Uiaflgqli duo- 
bus lateribus ($ A» c A > ) minprcs quidam er UAPmaj 
vero angulum (pjcqpttnehuqt. . • 

XV. Vropnfitio 24., 

c I d uo triangula (a b c, p e f) duo latcra^A b, a c)duob. la- 
3 tcribus (p i, d F") arqualia h*fc>ue«S*$» «twmqj Utriquf 
syagulurp vero ^a) fJPg.Pj* fu.b tcfti* 

lineis'(AB, Ace^DE,pF) ( coritcntuni,& bafin(Bc)bafi (**) 
majorem habebun?.. % • 

XVI. P ropofitio 35. v % . . 

g I duo triangula (ab c, d e f, )d uo latera f£ b, a g) duob us 
^ lateribus (de, df, ) aequalia habucrint>utramq^ utrique, 
bafin vcro(B c ) )bafi(EF)caajorcm:Etangulu(A)iub xqua- 
|ibusre&is lineis (a $,a c $ p e, d f)cod tentum angulo (d) 
majoremtutf>chunr. 

XYJIv Propo filio 26. • - 

g - 1 duo triangula (a b c.d f F,)duos angulos (B,C^)duobtl|- 
0 angulis^, F,) aiquales habuerint, utrumque utrique.U- 

num- 
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numquelatus(£0unilaferi(EF)aequaile,l?vequod aequali- 
busadiacct angulis, fcucjudd uni aequalium angulorum 
fubrcndifUr:&rcIiqualaret4(AB, AC,)rcIlquis latcribufc 
(D E,DF,JaeqUaIia,urfhnlqueutfique,& reliqiiumangulq 
(A)reliquoingulo(D.) aequalem habebunt. 

Huic thtdrematt Clavttu dno alia anne flit necejaria admodu 
(jr utilia , hoc loco non ncgligenda. 

Primum. Intrianguloarquilatero, fivclfofcele , reda 
linea ab angulo duobus lateribus ^quaUbuscomprehenio 
duefa, dividensque vel irigulum, vel bafin bifariam, jfer- 
• pcndiculariseftadba(in,& iiquidcmangulu bifariam di- 
vidat, fecabit quoq*, bafi n bifaria. Si vero balin fecet bifa- 
riam,dividet quoq; angulu bifaria St cotri. linea perpen» 
dicularis ad baiindu&a dividit «Scbafin& angulu bifarii 
JVrtfWww.TrianguIum, in quo linea rcctaab uno an* 
gulorum ducta ad bafin perpendicularis dividit vel bafi rj 
vel angulum bifariam , habet duo latera dictiim angulu 
comprehendentia sfcqualia : Et fiquicfcm bafis dividatur 


C 1 induas rectas lineas(A B, C DJrecra incidens linea (E 
^ F) alternarim angulos { a x* c c) aequales rnYer fe fecetit- 
parallelas crUae rnter fc lllw rodae lineat (A B &G D-)> 

XIX. Propofitio 28. 

' -C linduasreft'aslirteasfAB,CD)re£fainciaenslinea(EF,) 
^ externum angulum(a)inrerno&oppofito St ad eaedem 
pa«cs(b)aqualem fecerit; Autinttrnos& ad easdem par- 
tes(c,d)duobus redis zqualcs.parallel? eruntinterfe ipf* 
redar linea: ( A B, C C.) E 2 


• . f 

% 
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bifariam, angulus quoque bifariam fecabitur: fl vero an- 
gulus bifariam fecetm^bafft quoq ud dividetur bifariam; 

XVIII. Propofitio 27. 


3« Elcmcnt. Geometri coram 

« • • • 

X X. Propofitio Z9. > '■ ‘ - 

| Nparallclas redas lineas ( A B,GDJreda incidens line» 
(EF:)& alter natim angulos(a b,ed,)intcr fc ^quales efft- 
cit.fic extcrnum(c,f )intcrno & oppoli to & ad easdem par- 
tes (d,b) xqualcm;& inrcrnos & ad easdem p artes (a d,e b> 
duobus rcdlsxqualcsfacir. ' • » . 

v XXL Propofuto-io. . 

AUa(A S, C D,)fcufem redx linex(E F)parallelx, inter k 
'^•funrparallCI*. 

XXII. Propofitio 12. 

£ ujuscnnq,- trianga*U(A B C,) uno latere ( BC/produdo, 
v externus angulus (d)duobus internis Se oppofitis (b e) 
eftxqualis: Se trianguli tre» interni anguli fa,b»c) duobus 
funt redis xqualcs. 

AddithicCiaviur .* , 

f * •• * 

Omnes angulos figar a reCliline 4 cujus vis efie4qu4l.es iis tot r r- 
8 is angulis , quota tpja efiinterfiguras reti Umeas. 

. • ‘V -ver; ’•/*• . 

- Omnes angulosfigura rettUtnea cujus vis aquales ejfe bittot re- 
tiis angulis, demptu quatuor , quot ifja continet Utera jtu an- 
gulos. - 

. XXIII. Propofitio , 7 ». , .. . - 

75 Edx Iinex(A C, BD J quxaqualcs5c.p-araJ!<"hs linea* 
^(A B,CD)adpartcscafdcm contingunt^ lp/xxqualc* 
dparallclxfunt, » 

• ' . -XXIV, 
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¥** XXIV. Tropojitto 54. 

p Arallelogrammorum fpatiorum(A B C D)xqualia furtt 
. - inter fe, qua: ex adverfodt latera (A B,CD,& AC,BD,) 
& anguli ( AD.&BD,) atque illa bifariam fccat diameter 
( B C vel ab. ) 

• XXV. Propofitio 35* 

p Arallclogramma(E F GH,& G H 1 K ) fuper eadem bafi 
(G H) & ineifdcna parallclis( A B,CD,) conftituta>inter 
fc funt aequ {quoad aream,) ~ 

XXVI. Propofitio 36. ' " 

p Arallelogramma(EFGA, (KLM,) fuper zqualibus 
* * bafibus (GH 7 LM,)& in eifdem parallelis ( A B, CD) 
Conftituta,inter fefunt aequalia. , 

XXV II. Propofitio 37. " 

'pRiangula (EF G, HFG) fuper eadem bafi F G conftitu^ 
ta & in eifdem parallelis ( A B , CD ») inter (c funt «qualia. 

- XXVI-II. Propofitio 38. • 

^Riangnla ( EFGSc HJK) fuper zqualibasbafibus^C?* 

* /A')conftitura&ineifdcmparaIlclis(/*£, CD ,) inter fe 

funt aequalia. » 1 *» 

: ' ; - v X X I X. 'Propofitio 39. 

.*J*Riapgifia a:qualia(£f F G) fuper eadem bzfi(FG) 

&adeafdcmpartcsconftituta 7 4cin eifdem funt paral- 
lelis ( AB,CD .) • ; 7 . . • 

XXX. Propofitio 40. . • 

*J"Riangula aequalia (EFG, & HiK) fuper aequalibus ba> 

■ - ‘ E I 
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fibusfFG, I K) & ad eafdcm partes conftituta&incifdera 
funt parallelis. ( A B, C D.) 

y " XXX F. Frofojitio '41. 

S I parallclogrammum ( EFGH ) cum trianguIo( G HI ) 
eandem bafin {GH) habuerit, in. eifdem<$ue parallelis 
{AB, CD ) fuerit, duplum critparalldogrammumCff G /f) 
ipfius trianguli {GH/.) 


XXXII. 'Propofitio 43. 

I N omniparallelogtammo(/f£CZ?)complementa(Z>/ ? 

GH, EBJG,) eorum, quaccirca diametrum {AC) funt 
parallelogrammorum {AEG H, CFG/,) inter fe funt &. 
qualia. * 


. . XXXIII. Tropoptio 47 . ' 

I N rc&angulis triangulis {A B c) quadratum, quod & la* 
terc(/*C)re£himangulum(B)fubtendente deferibitur, 
aequale eft eis.q uz a lateribus (A B, B C.) rettum anguium 
(B) continentibus ckfctibunrur, quadrati?. 

Nota, Zntvattiopulchcmmi huius theorematis ad Pythagtr- 
ttam refertur, qutMufis protampracLsro tnvento centum Leves 
immolajfe feribitur j hinc alias inventuro centum bqtntmactattac. 
ne dtgnum nuncupatur, ex quo plurima-aha fatunon injucunda 
tum Theoremata quam Problemata oriuntur, quorum Claviua 
fraeipua-tantum-enutrier^t , quavt deluet rebus Geometricis pta 
extera utilitatem magnam allatura vifafuerunt.ra autem funt. 

THEOREMATA. I. Si in quadrato quovis diame* 
ter ducatur, quadratum fcdianyuodefcrip tum duplum 
ocia pt «didi quadrat i, 

lt Qua- 
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II. Quadratum diametri figura: altera parte longioris 
aequale cft duobus quadratis laterum inxqualium. 

II T. Sifucrintduotriangulareftangulajquorum la- 
teraredis angulis oppofitaluntxqualia, erunt duo qua- 
dratareliquorum duorum laterum unius trianguli xqua- ‘ 
liaduobus quadratis reliquorum duoru laterum alterius. 

IV. Si ex angulo k duobus lateribus inXqualibuscbm- 
prehcnfoadbafin perpendicularis ducatur, cadens intra 
triangulum, fccabitur bafis in partes inaquales.maiorquci 
pars iuxta maius latus criti&r contri , fi bafis ^ perpendicu- 
lari fecetur non bifariam, erunt duo laterainxqualia, ma- 
iusq uc illud erit, quod maiori bafis fegmento ad iacet. 

PROBLEM AT A. I. Duobus quadratis inxqualibiis 
propofitis,invenirealiaduo quadrata, qux & aequalia fint 
inter fe & fimul fumpta aequalia duobus inxqualibns pro- 
poficis fimul fumptis. 

Fiat primo angulus relitu abc, cuius crura ai,b c ,fint a- 
qualia lateribus propofit orum quadratorum in aqualium d & e. 
Deinde crurum extremitates retta coniungantur a c, qua bifice - 
t urinar. Tertio ex r radio F a , vet fc, defer ib at ur fmiperu 
pheriaex A in c, qua dividatur bifariam tnG,& ex c, ducantur 
'reclain a, (jr c. Dico quadrata rectarum ga, gc ^ e fie aqualia 
& fimut fumpta tanta effe, quanta quadrata reff arum ab,ic, 
fi 'miti fumpta, quia eadem reSia ac, utrum q angulum* , & «i 
fubtendit. * 

• II. Propofitis duabus lineis inxqualibiis, invenire id,. 
<juopluspotcftmaior,quamminor. 

Potentia linea refta dicitur eius quadratum-.tantum enim qua- 
vis Imeapofe dicitur, quantum eft eius quadratum. 

Sint ergo dua linea inaquales A, & b, oporteat £ cognofert 
quant ornatus fit quadratum maioris linea a, quam minoris »r 


• J» y,, «. 
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Ex quavis igitur linea retia infinita C d, fumatur e I, aqualit 
rr£la aqualis retia b. Deinde centro e, intervallo ec, 

Jenucir culus de fer ibit ur cav.fiex v, ducatur tg, perpendicula- 
ris ad c D. Dico quadratum retia K,fuperare quadratum retia 
», quadrato retia f g. 

• UL Propofitis quoteunque quadratis, five xqualibu* 
five inxqualibus, invenire quadratum omnibus illis x. , 
quale. . n 

Sint latera feptem quadratorum A, B, C , D, E,F,G, & fi at prima 
angulus reti us A B C,ex latere A (fi Bfit^ linea A B, aqualis la- 
teri quadrati A, (fi BC .aqualis lateri quadrati B, i ungant 
C (fi A, retla.Deindeex A, erigatur perpendicularis AD, ad A 
.C, aqualis lateriquadrati C,iungatur% D , cum C. Tertio ex D , 
ducatur perpendicularis ad DC,quafit DE, aqualis lateriquadra- 
ti D, & connetlantur EC. Quarto ex E, ducatur perpendicu- 
laris ad E C , qua fit E F, aqualis lateri quadrati E , mngaturque 
T\cum C. J^umto erigatur ex F, perpendicularis FG, aqualu la- 
teri quadrati F,<fiiungatur GC. Tandem ex G, producatur per- 
pendicularis ad G C,qua fit GH v aqualis lateri quadrati G,& 
connetlantur H (fi C. Dico nunc quadratum retia H C, aquale 
ejfe. feptem quadratis propofitis, 

IV. Propofitis duobus quadratis quibufcunque.al- 
teriillorumadiungercfiguram,qux reliquo quadrato fit 
xqualis.ita uttota figura compofita fit etiam quadrata. 

Sint duo quadrata ABCD,EFGH, producatur minoris qua - 
drati latus B C, infinite, (fi fumatur ineo retia B/, aqualis Uteri " 
f G,alterius quadrat i maioris. Ducatur deinde retia ex l,in Ajfi 
inretla B A, prodisti a verfits A, accipiatur BK,aqualit retia A T t 
perficiatur q { ex bac quadratum BKLM. Dico nunc figuram A 
D CML K, quadrato A £ C D;adiuntlamaqualem ejfe qua- 
drata 
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>drato E F G H, & tot amf guram B M L A' quadrat amej[i_\ 
V. Cognitis duobus lateribus quibuscunq; trianguli 
re&anguli,incognitionemrcliqui lareris pervenire. 
Intriangulort uloBAC,(intpxi muni cognita Latera A 

B, Bafis, & A C, Cdthct /A, angulum rrllum includentia, quorum 
illud ponatur GpedumJjocveropedurnS Jguoriiamtgitur quadra- 
tur e 61 arum AB, AC, aqualia funt quadrato bypotenuj* , re FI a 
Jciltcet BC, igitur funflu illis producitur roo. quadratum reti* B 

C, cujus radix quadrata io. ojlendit longitudinem Utens B C , 10. 
pedum. 

Sint deinde cognitalatera AB, BC, Bajis <jr Hypotenufa , 
quorum illud 6 . hoc vero io. pedit Jit. Cum igitur quadrata bajls & 

• catheti aqualia fnt quadrato hypotenufa , tdeoj quadrato Bajis 
A B,} 6 .fubduFio eu quadrato Hypoteituft.B C, roo. relinquitur 
quadratum catheti A C, 6 4. cujus radtxS. indictae ejus longitudi- 
nem. 

T crtib/int nota Cathetus A C,f. & Hypotenufa Bc, ro.peJu, 
quaritur longitudo Bafs: ex praccdcnte igitur fundameto fuh tra- 
hatur quadrat ii catheti A C,6j~cx quadrato hypotenufa BC, io\ 
remanebit quadratum Bajis AB, 36. cuius radix quadrata 4. of- 
fert nobis longitudinem eiusdem in pedibus numtraiam. 

XXXIV. Propofitlo 48. -v- 

'C I quadratum, quod ab uno latcrum ( A C) trianguli ( A 
^BC)dcfcribitur;aqualefiteis, qua: <1 reliquis trianguli 
lateribusfAB,BC)defcribuntur, quadratis: angulus i' R) 
comprehenfus 'fub reliquis duobus trianguli lateribus 
(AB,BC)rettus eft. 


•Hi 
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TRIC ORUM EUCLIDIS 


Liber Secundus. 

N/ecundo hoc libro parallclogrammorum re st ungu- 
lorum fi quadratorum , qua ex retiarum linearum 
feti ionibus fiunt , proportiones declarantur. Pofied de 
quadrat is t qua a lateribus obtufangtt lorum (fi acu- 


t angulorum triangulorum dcfcribuntur , agitur, quam nempe ha- . 
beant proportionem, qua dfubtendentibus obtufum (fi ac ut um an- 
gulum fiunt ,adeaquaa comprehendet ibus defer ibuntur. Tunde * -*.-X l 
qua ratione dat§ retitlineo aquale quadratum csnfiit u at ur, do- 
cetur 

Definitiones^ afferuntur /Poftulata-mv Axioma- 
ta nulla, cum ea,quaprimo Ubrofueruntpropofita,omnibiufeque- 
tibus librisfint communia. 

Propofitiones autem hujus Ubri funt 14. Problemata videt 
licet duo fi Theoremata 12. 

PROBLEMATA^diariifit 




I. Propofitio ii. 

T\ Atamrettam lineam (A B) fecarc, ut comprehenfuna.> 
Tub tota (A B)& altero Tegmentorum (FB , minori) re- 
£l:angulum,ajqualefitci, quod «i reliquo Tegmento (A'F> 
maiori ) fi r q u adr ato. 

Ad data linea A "R, extremitatem A, ubi majus fegmentum ter- 
minari debet excitetur perpendicularis AC, ipfidata linea a B, 
aqualis, eajficctur bifariam in D, fiproduiatur CAiverfus A » 
fi intervallo d b, ab findatur DE>fi AE, transferatur in a b,. 

nttan- 


* 1 
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g notando puntfum F\ erit nunc A F, figmentum majus,& F B ,/?*•- 

Br^ t mcntumminuslSiitaq.exfigmcntominoriw, (fi tota ab, recla- ■ ',9 

gulum componatur, aquale erit illud quadrato fatto ex fegmento 
majori AF. Compcndiofius idem efficere. //</ extremum A, 
majus figmentum terminari debet , excitetur perpendicularis 
ADjipfi datalinea kb, aqualis ,eaq. fecetur bifariam in E. Si nue / 
ad intervallum EB , ex E A , produtia reficetur EF, erit A F, 
majorifigmento A G, aqualis, unde conflabit propofitum. 

II. Propofitio 14. 

Ato re&ilineo (a) aequale quadratum conftituerc. 

Conjlituaturprimo parallelogrammum reci angulum b c ed, 
aquale rechlinec A, per probi, 13. Itb 1. cujus unum latus CE , pro- 
ducatur tn F,fitq { recla E F, aqualis recla E D. Deinde dtvidatur 
c F, bifariam in tn G , & ex G, centro, intervallo GC,velCF, de - 
finbatur fimicir culus F H C, producaturfi E D , donec circumfe- 
rentiam tangat in H. Dico nunc quadratum re Ei a E //, ejfi aquale 
rcEldineo A. 

Aliter 

Bectilineum propofitum A, primo refelvatur in triangula a y b. 

Deinde ex quolibet triangulo fiat quadratum e, fi juxta pracepta 
moxfiquentia. T tndem ex omnibus quadratis fiat unum quadra- 
tum g,per probi. 3. ad t beorema 3 3. lib primi propofitum, (fi opera- 
tione perati a fiet quod querebatur: 

Ex quolibet autem triangulo componitur quadratum, /j| 

hoc modo. Primo cxgropofito triangulo a, vel b, fiat parallelo- f 

gr amnium reEl angulum r, vel d.per problem.n. Itb primi. Dein- • ' ; 

. de ex hoc rccl.tngulo componatur quadratum e, vel f fi- ' 

tur, djittipr scdpla binus problematis, (fi habebi- -■-£ ; 

tur quoq.opt at um. 

F- a 
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THEOREMATA. 



I. Propofitio h 


I fuerint dux rcftxlinex( a & b c) feceturque ipfaruttt 
O alrera ( b c) i-n quotcunque lcgmcnta(BD,DE,Ec) rc&an-p 
guluin(BG Fc)coinprchcxi(um fub illis duabus rettis li- 
neis^ & b c) xquale eft ci«,qux fubinfe&a(A)& quolibet 
Tegmentorum (bi>,d E,Ec)com£rchcndunmrrettangu- • 
lis. 

II. Propofitio 2. 

Clre&alinca(AB)fc&afirutcunquc ( inC :) rcTtangula-. 

( AEFC,&CFDB)qnxfubtora (AB,) & quolibet fe- , 
gmentorum ( A C, C B) comprehenduntur, xqualiafunf . 
ci,quoditota( A B)fit, quadrato ( AEDB ) . 

Hoc theorema etiam quadrat >Jt linea dat a in plures,quam duan 
partes, divifa fuerit.. 0 


gIre&alinca(AB)fefta fit utcunque (in C?)re&angulix- 
fub rota ( A B ) & uno Tegmentorum (A C velC B)com- 
prehcnfum,xqualc eftilli, quod fub Tegmentis (AC, CB),;, 
comprehenditur rettanguio, quod&prxdi&o fc^; 
gmento ( A C,vel C B ) dclcribitur, quadrato ( AE.D C.), 


gl rcfl:alinea( A B)fe&afltutcunquc(wC)quadramm,\ 
quod & tora (AB) deferibitur , xquale eft illis , quxl Te- 
gmentis ( A C,CB)defcribuntur, quadratis, &ci,quod bis 
fub Tegmentis ( A C, C B) comprehenditur, rc&angulo. 



I V. P ropofuio 4- 
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V. P ropofitio 5 


Cl re&alinea(^flj Tecetur in aequalia ( AC, CB) & non* 
^aequalia ( A Z), Z)-ff) rc&angulum fub inxqualibus Te- 
gmentis ( AD,DB ,) totius ( AB) comprehenfum , una 




cum quadrato, quod ab intermedia fc&ionum (CD)ae- 


qualeeftci, quod&dimidiaf Cvel C.#)defcribitur qua.-» 
drato. 


J| I 


m 




Bgr'' ,vV- 
IWL. *•*.?' 




Ij^I. frojxo/itw-6. 

C I retta linea (AB) bifariam Tecetur ( in C)k illi rc&* 
quaedam linea (B Dj in re&um adiiciatur: reftangulum. 
comprehenfum fub tota(v* £)cum adjctta(.5 D) & adjefta 
(B D, ) una cum quadrato a dimidia C CB,) aequale cft qua- 
drato ili nca{ CD), qua: tum ex dimidia , tumcxadie&a. 
componicur,tanquam ab una,dcfcripto. 

YI I. Vropoftio 7 .. 

Cl re&alinca (AB) Tecetur utcunque (in C- ) quod a tot* 
(AB), quodque ab uno Tegmentorum fCB) utraque fi- 
mul quadrata, aequalia funtSc illi,quod bis Tubtota ( AB) -1 
&di&ofegmentn (CB) comprehenditur re£tangulo,& 
illi, quod i reliquo Tegmen to ( A C ) fi r, quadrato. 

VIII. Vropofitio 8. 

g I rc&alineaf A B) fcceturutcunque(//7C:,) Re&ang^i- 
lum quater comprehenfum fub tora (A B) & uno Te- 
gmentorum ( CB }cum eo, quod i reliquo fi gmenrof AC) 
ht, quadrato, aequale eftei, quod a tota ( AB)6c difto Te- 
gmcnto( C B) tanquam ab una linea deferibitur, qua. 
drato.. 


I X. Pro- 
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I X. Propofiti^ 

gl re&a linea (//tfjfccetur In aequalia/' AC,CB,) &nOA 
■ «qualia (AD,DB) quadrata , quae ab inarqualibus to- 
tius ( A B ) Tegmentis ( A Zx8c D B)h unt.fimul d uplicia Tura 
& cj us, quod A dimidia (/*C)& ejus quod abiatermedia 
feftionum ( CD) fit, quadrati. 

** • ■ X - Vropofitio . 0 . 'WMm'- 

g I re&alinea (AB) fecetur bifariam (*# C) adaeratur au- 
‘^temeiin reftumquspiam re&aUnea(BD> )quodato- 
ta(AB) cum adjun&a (BO)6c quod ab adjun&a(BD) 4 * . m 
uttaquefimill quadrata, duplicia funt & ejus, quod & di- 
midia ( A C) , & eius quod 4 compofita cx dimidia ( C B) 3c . 
adiun&A (B D) tanquam ab una.defcriptumiit quadrati. 

XI. Propofitio 1 


x \i 




] N Amblygoniis triangulis(^ 5C) quadratum , quodlfe' . 
4 lajcjc ( A C ) a ngulum obtufum (B) fubtend 


O 1 

hcnfo & ab u no laterum (5 quaefunt circa o|fufum an- ' 

gu!um,in q uod cum protra&um fucrit.cadit perpendicu- - 
laris.&abaffumptaexteriuJlineai^ZJjYub perpendiet^ '■> 
lari {A D )prop£ angulum obtufum(/f B c) /..r*** 

Vropo/itio ■ ■ 

1 f„» u 7 S ° niiS ,riaBS “‘ is ^quadtatumilateretft) 

qucimntilatcnbust^c.c^.cutuminguUunfcioan^ 

4 . prehen- 
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. ': . 

i® 

prehendentibus, re&angulo bis comprehcnfo, & ab uno ‘ 
laterum (■£ C) qui funt circa angulum acutum, in quod , 

perpendiculariscadit,&abalTumptaintermslinea (CD) 

fub perpendiculari propeacutum angulum ( C.) 

~ 4_ * -*• .... 

«v3 



' duftifumatur dimidium pro area dati trianguli ■: \e\indimi 


«'.as 

l “4 ' < " . V’ V 


dium bafis , & produttum erit quafitum. Commodius autem 



... v^a 


ELEMENTORUM GEOME- 
TRICORUM EUCLIDIS 
Liber Tertius.. 




— « . H <■ | v~' Vv 33 

v*isl 

“* itssi 

V- 'i Vdjl 


I iV /emo //£re Euclides varias circuli proprietates demonjlrat ■ 

& de ijs agit, qua circulis accidunt , rectis lineis in circulo 

vel ad circulum ductis : tt em <j f de angulis , qui ad circulorum 
centraveladcircumferentiasconjijlunt. c 

Definitiones hujus libri lo.Junt, ■ r 






Propofitiones-wo jj. quarum 6. BroblcmataySr/;/, relU • • \ 

quaautemji. Theoremata. '■ * 

PROBLEMATA. E&* ^ 


I. Tropofitio i. 

Ati circuli (^5 CZ)) centrum (f)rcperi re. 

Ducat ut in circulo linea Utcunq. A C, qua bifariam divi- - 



T:\» ■. , 
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datur in E per pr obi. s. Id). t. &per E, id A C, perpendicularis aga- 
tur B D, utrwcj, in periphena terminata in puntlis B>& D:hac 
igitur B D , bifariam fecla infrico E, efficentrum circuli prepo/i- 
ti ABC D. 

II. Propofitio 17 . 

A dato pun&o ( a ) re&am lineam ( ac) ducere, quae da- 

^ tum tangat circulum (bc.) 

Datum punctum A , & centrum dat i circuli D, conneclantur 
recta A D, qua fert circulum B C, in B. Deinde centro D, inter- 
-22 fallo D A , defer ib at ur circulus A E, & ex £, educatur B E, 
perpendicularis ad AD.ficans circulum A E, in E. Duftd de- 
niq.rettd EDfecante circulum BQtn C t connccJaturret1a AC, 
quam dico tangere circulum B C,inC. 

III. P ropofitio 52. 

n Irculi Tegmento ( A B C ) dato.dcfcribere circulum, cu- 
jus cft Tegmentum. 

fumantur in per tpheria figmenti triapuncla utcunf. A, B t 
& C,qua duabus retiis A B,B C, conneclantur i ha bt fartam fecen - 
tur in D, & E. Deinde ex D, cr E, educantur ad A B,cr B C, per- 
pendiculares DE, E G, quafifificent tn H-. dico nunc H , centrum 
efc,exquo,radio H A,HB,velHC, circulus-defiribivel completi 
^ potefi. Licet etia hacvcl fequgtc rationeperipher ia deferi- 

. bcre.per tria puftainrefta non cadcntia.hoc modo. Inter 
hinapunclapropofitaAB, dr BC, binapertphertadueantur, radio 
quantocunq,femvicemfecantesin D, E , & F, G, per quarum con- 
cu rfus D,E,ciF,G, retia educantur -> donec fi mutuo fieccnt in H: 
dico in harum interfectione H, centrum effectrculi per tria propo- 
fit a puncta A , B, C, dtfcnbendi: pofito namfr uno aram pcdHm 
JJ,ccntro , alter extendatur ad p unciorum prapof torum qupfc it 
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dr hac di flantia defcribaturperipheria : bac n: ce (far io per (infula 
punflatranfibit. --*v '• «* - 

IV. Vropofitio 30. 

,» .• y» .« ,, • 

n Atamperipheriam( ABC) bifariam feca re. 
v Peripherie vel arcui propofito ABC , fubtendatur reda A C, 
& expunflis A,& C, defer io antur arcus, eodem interv alio, fr mu- 
tuo fecant es inp,& E,fupra & infra fubtenfam A C, non fccus ac 
- fi refla A Cfecanda effiet bifariam : Refla enim D £, dividens re - 
flam A, bifariam in A, fecabit quofypcripheriamfive arcum da- 
tum bifariam in B. 

V. Vropofitio 33. 

• \ '* 1 'f 

( C Upcr data teCti linea (AB) deferibere Tegmentum cir- 
' elili ( AEBj quod capiat angultim a:qualem dato an- 
gulo redilinco ( C. ) 

cingulus datus aut esi reflus,aut acutus ,aut obtufas, ideo que 
triplex operatio inJHtuenda efl. 

Pr i mo.fi angulus datus t,reflus fuerit , dividatur refla A B, 
bifariam in D: Deinde centro Djrttervallo vero D A, vel D B, de- 
fer ibat ur femicir culus A E B,dr faflum erit , quod proponebatur ' 
nam angulus A E B,in deferipto femicir culo rcflysettjn quacun% 
parte peripheria punflo E,confifiente. 

Dcin<ic,fi angulus datus Cfiherit acutus sprimoaddata A B, 
punflum A, fiat angulus D AB, angulo acuto dato C, aqualis , & 
■ ducatur ad DA, perpendicularis A E, equa cadatfupra A B. Dein- 
de fiat angulo F A B, aqualis angulus FBA, fecetf { B F, re flam 
A E, in Fi erunt igitur re fla F A,F B, aquales : quare fi centro F, 
& intervallo FA, vel FB, circulus defer ibit ur A C B,tranfibit ts 
perB. Dico igitur angulum Gjnfegmento A GB, quoddeferiptu 

- - Q 
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ettjuper AB, ege aqualem angulo dato C,in quocun^ loco periphe- 
ria pundo C, exifiente^j. 

Ter xXbfi angulus datus H, fuerit obtufus 'fiat primo angule 
H, aqualis angulus IAB, & ducatur ad I A, perpendicularis A E, 
quainfra A B, cadat. Deinde fiat angulo F AB, aqualis angulus 
F B A.fecetfy B F, redam A E, in F: erunt igitur reda F A, F B, 
aquales : fnt a jacent ro P, & intervallo F A, vel FB, circuliperi - 
pher ia defiribatur, AKB, tranjibit ea per B: dico igitur angulum 
K, in fegmento AKB , quod defer iptum efl fttpra A B.ejfi aqua- 
lem angulo dato H, ubtcunq ! pundum K, tn peripheria repertum 
fuerit. v • ' »■ \ - 

V I. P ropofitio 34- 

A dato circulo (ABC) Tegmentum abfdndere,capiehs< 
** angulum squalem dato angulo re&ilinco ( DJ 

y^td datum circulum A B C , ducatur reda E F, tangens cir- 
culum in A. Deinde fi at angulus F A B, aqualis angulo dato D. Di- 
co nunc angulum A G B ,in fegmento ablato A CB, aqualem efiie 
angulo dato Di d circulo igitur dato figmentum optatum abfitf- 
fumeU. 

THEOREMATA. 


L Propofitio 2. 

C T incirculi peripheria ( a b c ) duo quxlibcrpun&a ( ac) 
^ acceptafuerint • re&a linea.qux ad ipfa pun&a ( kc ) ad- 
jungitur, intra circulum ( a b c) cadet. 

« I L Propofitio 3. 

c l in circulo(B c ojre&a quxdam linea ( c e) per centrum 
3 (a) cxtenfaquandam (bd) non per centrum extentem. 

bifa- 

v , 
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'bifariam feccfj&adangulosrcdos ipfam fecabit: Et fi ad 
angulos redos cam fccet, bifariam quoque eam fccabit. 

III. Vropofetio 4. 

g I in circulo (acbd) duas red* 'line* (ab,cd) fefc mu- 
a tuofeccnr , non per centrum (e,) extenf* : fefc mutuo 
bifariam non fccabunt. 

IV. Propofitio 5. 

g I duo circuli (abc.&bcd) fefc mutuofcccntjnoncrit 
xllorum idem centrum 

1 

V. Propofitio 6. 

g I duo circuli ( a b c, & ad e,) fefc mutuo interius tan- 
gant>eorum non erit idem centrum ( f,g. )l 

V I. Propofitio 7. 

<jlin diametro (ab) circulif acb d) quodpiam pundft‘ 
fumatur ( e ) quod circuli centrum non fir,ab eoq } p un- 
£to( e) in circulum quaedam red* line* cadant: maxima 
quidem erit ea,m qua centrum (fJ minima vero reliqua 
(ea) aliarum vero propinquior illi (e b) qua: per centrum 
ducitur, remotiore femper major efttdua: autem folum 
redz line* zquales ( c c, e d, ) ab eodem pundo ( e ) in cir- 
culum cadunt, ad utrasque partes minimx(E a) vel maxi- 
ma: (e b„) 

, VII. Vropoftio 8. 

§1 extra circulufti(BCD Effumatur pundum quodpiam 
,«■ (A)abeoquepundo(A)adcirculutndeducantur rcd(e 
quxdam line*, quarum una quidem (ad) per centrum 
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(F)protendatur,rcliqux veroutiibet: In caram periphe- 
riam cadentium redarum linearum maxima quidem eft 
illa (ad,) qux per centrum ducitur; aliarum autem pro- 
pinquior ei, quae per centrum tranfit , remotiore femper 
major eft. In convexam yeroperipheriam cadentium re- 
darum fnearum minima quidem eft illa ( a b )qux inter 
pundum ( a ) & diametrum (bd) interponitur : aliarum 
a utem,qux propinquior eft tHinimx (ab) remotiore fem- 
per minor eft. Duatautem tantum reda: linex aequales ab 
eo pundo(A)in ipfum circulum cadunt,ad utrasquepar- 
tes minima: ( a b ) vel maximae (ad.) 

VIII. Vropofitio 9. 

/ ; fi J h *• • • : r-- 

gl in circulo (pep) acceptum fuerit pundum aliquod 
(A) &abeopundo ad circulum cadant plures , qu4m 
dux.rcdxlinex xquales(A B, AC, A D, ) acceptum pun- 
dum ( A ) centrum eft ipfius circuli ( B C D.) 

IX. Propofitio io. 

Q Irculus(ABC)circulum (ADC^in pluribus, qulm 
duobus p undis ( A & C) non fccat. 

X. Propofitio n. 

g I duo circuli (ABC, & ADEj fefc intus contingant 
(in A) at que accepta fuerint eorum centrum ( F, G ) ad 
eorum centra ( F, G ) adj unda reda linea & produda in 
contradum circulorum ( A ) cadet. 

XI. Propofitio 12. 

5 -- • 

I duocirculif A BC,& DBEjfcfe exterius contingant, 
linea reda ( F, G ) qux ad centra cotum (V,Q) adjungi- 
tur, per contadum (B; tranfibiL fr*- 
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XII. Propofitio 13. 

^IrculuS('ABC)circulura(DBE)non tangit in pluri- 
bns pUndis > qu&m nno < B ) fi yc intus , flvc extra , tan- 
gat. 

XIII. . P ropofitio 14. 

J N circulo f ABC D) aquales reda line* (AB.CD)' 
«quali ter diftantit centro (E.) Et qua: «qualiter diftant 

4 centro^qUafleifuntjn ter fe. . 

XI V. P ropofitio 15.. 

J N circulo ( A B C D E F ) maxima quidem linea eft dia* 
meter ( A F) aliarum autem propinquior (BE) centto > 
( G ) remotiore ( C D ) femp er major. . 

X V. Propofitio i( 5 .. 

O U* ab extremitate diametri (AC) cujuscunque dr-- 
^ culi (ABC) ad angulos redos ducitur (A E) extra ^ 
ipfum circulum cadet : & in locum inter ipfam redam li- 
neam ( A E ) & peripheriam (AB) comprehenfum , altera 
reda linea non cadet :;&■ femicirculi quidem angulus 
(C AB) quovis angulo acuto re&ilinco maior cft,f cliquus » 
autem (E ABJminbr. . 

XVI ...Y ropofitio. 18.. 

5 I circulum(FCD)tangatredaqu*piam linea(AB)! 
centro autem ( E ) ad contadum ( C ) 'ad j ungatur qux* 

dam linea ( E GJquxadjunda fuerit (EC) ad ipfam con- 
tingentem (AB) perpendicularis erit. 

G X 
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XVII. Vropofitio 19. 

$ I circulum (c de) tetigerit refta quaepiam linea (a b) 
" &contaftuautem{c)re&alinca(cE) ad angulos recto* 
ipfi tangenti (ab) excitetur ; in excitata erit centrum cir- 
culi (F.) 

XVIII. P ropofitio 20. 

T N circulo ( a b e ) angulus ( b d c ) ad centrum ( d ) du- 
■* plexeft anguli ('b ac) ad peripheriam , cum fuerit ea- 
dem peripheria bafis ( b c ) angui orum (da.) 

XIX. Vropofitio 2T. 

t N circulo ( a b c d ) qui in eodem fegmento (babc) 
* funt,anguli, ( a & b ) funt inter fe aequales. 

X X. Vropofitio 22. 

Q Uadrilaterorum (abcd ) in circulis deferiptorum 
anguli(BD, & Ac)quicxadvcrfo,duobusxcctisfunt 

' aequales. 

XXI. Vropofitio 23. 

S Uper eadem rccra linea (ab) duo fegmenta fimilia de 
inaequalia non conftituentur ad easdem partes. 

XXII. Vropofitio 24. 

C Uper aequalibus re&is lineis (a b, c d) fimilia circulo- 
. rUmfegmenta ( A E B,C F D ) funt inter fe xqualia. 

; XXIII. Vropofitio 26. 

,1 T N aequalibus circulis (abc, DEF,)a?qualcs anguli (b e» 
1 gh i ) aqualibus peripheriis (ac, DF)infiftunr, fivead 
ccntra{c,jt) liyeadpcriphcrias( B,E)conftitutiinfiftanr. 
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XXIV. Propofitio 27. 

T N squalibus 'circulis (abc, dej?) anguli )qui 
1 sequal bus pcripheriis (a c, d f) infiftunr , fune inter Te. 
*qualcs,(i ve ad centra ( g,h) ftveadperipherias (b,e) coa- 
ftirutiinfiftanr. ' * * • / ' ' - 

XXV. VropofittO 28. 

J N aequalibus circulis (abc, de f) aequales retfaefinex 
( a c , d f) squales peripherias (abc, de f vel ac, df) 
auferunt, majorem quidem ( abc) maiori (di F)mino- 
f em autem (\ c ) minori ( d f, ) aequalem. 

XXVI. Propofitio 29. 

J N aequalibus circulis (abc.dii) squales pefipherias 
(abc,def, vc!ac,df) squales reftat lines (ac,of) 
fubtcndunr. 

i . XXVII. Propofitio 3 i. 

t T N circulo (a Bc)angulu&( abc), quiin femicircuIo,re- 
c 1 ttuseft: qui autem in majori Tegmento (c ab). minor 
•re&o : qui veroin minore fegmente ( B E C ) maior eftrc- 
Cto. Etinfuper angulus majoris Tegmenti recto quidem 
major eft» minoris autem fegmenti angulus minor dk 
tecto. • ' f' 

XXVIII. Propofitio 32. 

C I circulum(CDE) tetigerit sliquarecra linea (AB)k 
contactu autem ( C) producatur quxdam recta linea 
' ( C£) circulum Tecans : angui ( A CE,BCE )quos ad con- 
tingentem ( AB) facir.xquales (unt iis,qui in alternis cir. 
culi (egmentis confiHunt,anguli$ ( CDE&.CGE .) 

. Prt- 
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XXI X. P rofofitio. y. 

1 gl in circulo ( AC, BC) dos re Ctx li nex (^4,(72), )fefe 
** mutuo fccuerintj re&angulumcomprehenTumTub Te- 
gmentis unius ( A E, E 4) xquale eft ci , q upd fub Tegmen* 
tis alterius (CE, E D) comprehenditur ire&angulo: 

'XXX* I Vropqfitio 36. 

£ I extra circulum ( AB C) (u«\atur pun&um aliquod ( tj) 
abeo4$incirculu cadant duae rcctx linea (DA, D£) qua- 
rum altera quidcm( D A ) circulum Tecet,altera.vcro(fl5) 
tangat:QuodTubrotaTccantc'( DA) & exterius inter pu- 
ct um ( D ) & convexam peripherijim ( C ) affumpta com- 
prehenditur rectangulum, xquale critcoquoditangen- 
Hc(DB) dcTcribitur, «quadrato. 

XXXI. ’ Vropofetio 3 7. 

S I extra circulum {A BC) fumamepunemm aliquod ( D) 
abeoque puncto in circulum cadant dux reerx lines 
' { D A, DB ) quarum altera (DA) circulum lecet , altqra 
" (DB) in eum incidat : fit autem quodTub tota Tecante 
' (0^f)&cxtcriusintcrponctum(D) Sc convexa periphe- 
. riam ( C) affumpta, comprehenditur rectangulura, xqua- 
le ci,quod ab incidente ( DB) deTcribitur,quadta- 
toj incidens ( DB) circulum 
«-tanget. 
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ELEMENTORUM GEOME- 
TRICORUM EUCLIDIS 
Liber Quartus. 

I Nquart o hoc libro Euclides de variis tnfiriptionibus figurarunt 
r e fii linearum in circulo & e ar undem circa circulum de feri* 
ptiontbiis agit : de infiriptionibus item circuli inefdemfigutris 
circuli defer iptionibus circaeafdem. 

Definitiones hujus hbrifeptem numerantur. 

Propofitiones i<5. qua omnes efi-fingula Problemata funt^ 
wec ullum inter eas reperitur Theorema. 

PROBLEMATA, v/ 

I. Propofitio . 'i. 

JN datocirculo ( a 9 c ) redam lineam ( B A ) accommo- 
dare aequalem datz reda: li nex (d) qux circuli diame- 
tro (BC) non fit major. 

Ducatur diameter BC: itaq.fi dat aretta D, aqualis fuerit 
'diametro, aptata erit BC, illi aqualis. Sivero reiia D, minor 
fuerit diametro BC, abfeindaturexea BE, aqualis ip fi D,& 
centro B, intervallo autem BC, arcus circuli defcrtbatur E 4, 
ficans circulum ABC, in A: duci a igitur retia BA, erit t a - 
aptatam circulo ABC, aqualis datur ett a D 

1 1. Propofitio 2 , 

| N datocirculo (ABC) triangulum deferibere, dato 
• triangulo ( DEI ) xquiangulum. . - 

Ducatur reti a GH, tangens cir talum in A, fiat q ( angulus 
GAB, angulo F } triangultdati aqualis >(f angulus H AC, att- 

// 
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gulo E, aqualis, at q, extendantur reflte AB, AC, ad ctrfttm- 
ferentiam usq l in punfla B, dr C, comunganturf refla £ C. 
Dic» nunc triangulum ABC, circulo dat» infcriptum, ejfe a qui* 
angulum dato triangulo DEF. 

# * 

1 1 1 . Propojitio 3; 

£Irca datum circulum (ABC) triangulum deferihe- 
rc, dato triangulo (def) arquiangulum. 

Dati trianguli DEF, unum Utut EF, producatur utrin^ 
ad G, dr H, ut exutra^parte fiat angulus externus aliquis. 
Deinde ex centro circuli /, ducatur refla ut cun^ AI, &fat 
angulus AlB, aqualis angulo DEG , & angulus B1C, a»~ 
gula DFH. Tertio ex A,B&C, educantur ad Af, B/, Cf, i. 
perpendiculares KL, LM, UK, qua cir culum tangant inpuu- 
flts A , B, C, dr ha coibunt in punflis K,L. & M. Dico nant 
triangulum KL M, circa ctr culum ABC, dcjcrtptum ejfe trfr 
angulo DEF, aqui angulum. 

I V. Propojitio 4-' 

T N dato triangulo (ABC) circulum inicribcre. 

Primo duo anguli B.drC, dividantur bifariam re flts 
CD, qua intratriangulum coeant in D. Deinde ducatur ex 23^,. 
*d latus quodeunq perpendicularis D E. Tertio centro D, dr ra*/ 
dio DE, defiribatur circulus-, hic intra triangulum cadet ,& 
Jingula ejus Uter ai anget . . 

V. Propojitio 5- 

^Mrca datum triangulum (ABC) crrculum-dcfcribcfe 
Dividantur duo latera AB, A C, bifariam in D,d"F, 
punflis, ex quibus educantur perpendicula* es ad difla latera D F, . 
-EF, coeuntes in F. Deinde centro F, radio FA» W F£, 

* ; * - udi 
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mei FC , defcribatur circulus ; hic triangulum includet ,drp e~ 
ripheridfud tribus in locis tanget. 

Nota. In triangulo reci angulo & obtufangulo facili tat it, 
non net eftt at ugrat tafumendaju/it latera etrca rettum vel o btts- 
fum angulum txifientia. 

■Hac operatione poffiimus etiam, per tria propofira p unda in 
•redam non cadentia circulum deferibcrc.j? nempe data 
puncl a tribus replis jungantur , & triangulum conjlttuatur , ac 
juxta prxceptajam tradita circulus ei circumfcribatur per data 
propofita triapMHtta tranfiensfed fatius efthac in parte [equi pra- 
eopta illa, qua hac dt reftsprd ad problema /. libri / . tradit afuere. 

VI. Vropojltio 6. 

■'jJ N datocirculo ( ABCD) quadratum dderibere; [ 
In dato circulo ABCD, cuius centrum E , ducantur dua 
• -diametri AC, B Di JeJe ad angulos retlos Jocantes in E, dr jun- 
gantur refla A B, BC,CD,DA, & infcnptum erit quadratum 
. datocirculo . - 

VI I. Vropofitio 7. . 

Irca datum circulum (ABCD ) quadratum deleri- 
berc. 

\ In dato circulo ABCD, 'cuius centrum E, ducantur dua 
diametri AC, BD, ad angulos re Hos fefe fe eant es in e. Dein- 
de per A,B,C,drD , educantur addiametros linea perpendicu- 
lares FG, FH, HI, JG, loeunttsin punftiss F, H, I, G: vel 

• (fer A,&C, punttaducanturduaparallclaad BD, drper B, 
•& A duaparallelaad AC, qua itidem coibunt in punttis F, 

• H, I, G, & defer ip tum erit quadratum circa circulum datum. * 

. . . VIII. Vropojitio 8. 

| N dato quadrato. ( a B C D ) circulum deferibere. 


1 
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•' Dati quadrati ABCD, latera fingula dividantur bifariam 
in E, F, G, H, & functa divifionum ofpofita corme flant ur reft U 
E G, HF.fi fi fic antibus in I. Deinde ex I, intervalla l E, defert- 
batur circulus ; hic quadrate wfcnbetur cr fer f unita F, G, H, 
quog. tranfbiL 


t 1 
\\ 


• r' * « * 


IX. Vropofitio 9. 


Irca datu quadratum (ABCD) circulum deferi- 
V. berc.. , 

In date quadtato ABCD , ducantur dtsa diametri AC, 3 
D f ficantes fi in E. Deinde centro E, radio E A, vel E B,EC, 
E D, defer ibat ur ctrculus'.htc quadratum includet tllud% tn qua - 

tutrf unitu tanget, ■ • 

N o t a. St circa datum circulum deferibatur quadratum , & 
jn eodem circule aliud quadratum infcrtbatur i erit quadratum 
■eircumfcriptum quadrati injcnpt i duflum. ... 

X. Propofitio io*. • 

\ 

T Sofceles triangulum ( AB D)conftitucre,quod habeat 
1 utritmquc eorum, qui ad bafmfunt, angulorum fB,D) 

'duplum reliqui (A.) 

Sumatur r cita linea quavit AB, qua juxtapracept a pro- 
blematis t. hbri 2 . dividatur in C, ita , ut rctlangulum fub 
tota AB, & fegnento minori CB, comprehenfum aquale ft 
quadrato figmenti majoris A C. Deinde centro A, intervalli 
vero AB, circulus drfirf batur, in quo accommodetur refla B D, 
aqualis figmento majori AC, jungat ur% refla AD, erit que 
confiitutum triangulum 1 fof celes ,cujus uter% angulorum ad bafi» 

B,&D* duplus fl reliqui 4, ‘ ^ . . . ; . , . # ; ..<J 

> ^ , * i Jllt - 
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X I. Propofitio n. 

J N dato circulo (A£CL>b) pentagonumasquilaterutn 
• dcxquianguluminfciibere. 

Conferuntur triangulum ifefeeles F G H, ita ut ut er % angulo- 
rum ad bafen GH, duplus Jit reliqui F, per problema proxime 
prae edens 10. Deinde in circula dato infer ibat ur triangulum a 

CD, aquiangulum triangulo FGH, per problema 2. hujus li- 
bri. Tertio ut erq.angulorum C,&D, bifariam dividatur retiis 

CE, DB, circulo dato terthinatis. Quarto retiajungantur AB, 
BC,CD,DE,EA,dr de fer ip tum erit pent agonum aquilaterum 
dr aquiangulum in circulo dato. 

Quod fi detur reda linea terminata CD, fupeream 
«ortttttueturpentagonumsquilaterum&xquiangulum* * 
hoc modo.Ftat triangulum ifofceles quodeunj? FGH , habens 
utrum libet angulorum ad bafn C,H , duplumreliqui F. Dei»* 
de ad dat a reti a CD, extremitates eonfettuantur anguli C, & 

D, aquales angulis G, H, coeant q. retia C A, DA, in A, qua 
efficient angulum A, angulo F, aqualem: ac propter ea etiam tri» 
anguli ACD, ut er j, angulorum ad bafn C } (feD, duplus erit '■ 
reliqui A. Tertio circa triangulum ACD, defer ibat ur circu- 
lusperptoblemas .hujus libri ,tn quo cum fit mfecriptum triangu- 
lum ACD, erit retia CD , propofet alatus unum in circulo in* 

ldcmefficicmus facilius, hac ratione '.Retia propofet a A 

E, fupra quam pent agonum aquilaterum & aquiangulum con- 
stituere volumus fecetur in C, ut hb. 2. problemate 1. traditum 
fuit. Deinde producatur eadem ad utram q partem ,(int% AD, B' 

E, majorifegmento A C, aquales. Tertio intervallo data retia 
A B,ex A,drD, duo arcus deferibanturfecantesfe in F. Quar- 
to ex B,&E, eodem intervallo A B, alijduodefcribanturin- 
tcrfecaniesfe in G. Denior x F,&G , eodem femper intervaU 
' H x lt„ 
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•lo,alij duo arcua ducantur, dividentes fe in A. Sinunc reRa cotu 
.Jungantur AF,FH, HG, GB, conflruRum erit pentagonum 
ABGHF, aquilaterum & aquiangulumfuperreRam datam 

AB. , 


* • , 

XII. Tropofitio 12* 

• x. * * • ■ t 

y*Irca datum circulum ( ABCDE) pentagonum sequi- 
^ laterum & sequiangulum dcfcriberc. 

, Jnfcribatur m circulo dato pentagonum aquilaterum & aqui - 
angulum ABCDE, juxtaprobltma u. procedens, (jr ex centro 
f, ad angulos quinfy pentagoni ducantur reRa F A, FB,FC, 
>fp, FE, adeasfr excitentur perpendiculares G H, HI, IK, K 
L, L G, coeuntes in G,H,l,K,L: ha conflit utnt pentagonum 
aquilaterum & aqutangulum arca circulum datum defer iptum ( 


XIII. P ropofitio IS. 

T n dato pentagono (AB CD £ ) tfquiiate ro & arquian* 

gulo cireolu ii» mftrrbere. 

Drvtdarfturduofentagomariguti C, D, proximi bifariam re- 
Rit CF, DF, qua coeant m F. Deindetx F, centro ducatur 
perpeltdtcaktrirad DC, quajit FQ. T&ttb ex F, radio F 
defer ibat ur circulus ; hic intra pentagonum cadet & ommaacftn • 
'gula ejus later a tanget. 

‘XIV. Tropoftfto 14. . 

Irca datum pentagonum scquilatcrum & acquiangu- 
... Ium (ABCDE) circulumdefcribete. " ' 

Viifijts duobus angulis proxtmts C r & D, bifariam rettit CF 
F, DF, coeunributin F, ex F, intervallo FC t vel F D r defer i- 

batm 
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ba turei r culus, hic extrapent agonum cadet & fl figulos ejus angu- 
los tanget, 

XV. Fropofitio 15. 

« N dato circulo ( ABCDEF) hexagonum & z quila. 

* tcrum & xquiangulum inferibere. 

Dutta diamttro A D, defer ibat ur cur cultu ex D, intervalla 
qui fccet circulum datum in C,&E, e quibus per centrum - • 

<7, reti* extendantur CF, E B. Deinde txmne flantur retia 4. 

B, J$C,jCD, DE, EF, F A, & inferiptum erit hexagonum 0 * 
ptatum in circulo dato. Hinc colligitur , hexagoni latus squale 
«flt femidiametro cireuli^cui illud infcribideber. 

Hexagonum zxiaxmtciibitxxi.Qit^operpraceptaproblm ' 
matis 12 Jhufucltbri. t 

X VI. TropoJItio 16. 

T N dato circulo (ABC) quintidecagonum& xquila» 

** tcrum & xquiangulum delcnbcre. 

Conflit ut 0 triangulo aqutlatero Z>, inferibatur circulo datu v 
triangulum ei xqu t angulum ABC, per problema a. hujus libri, 
quod etiam equilaterument Deinde inflnbatur quoq. circulo da- 
te pent agonum aqui laterum fjr aquiangulum A E FGH, per pro- 
blema tr .hujus libr i, applicans unum angulorum ad punflum a. 

Tertio dividatur arcus E B, bifariam in I, erit arcus 'R/,pars 
//» circumferentia totius: quare dufla refla B/, fubtendet ispar— 
tem totius circumfirentia,cuifi dita 14. aquales in circulo acconu 
enodentur, infcnptumerit m circulo quintidecagonum aquilatt w 
rumc-r aquiangulum. 

Nota. Hoc in locofubijcit clavius, qua Via quaevis fgura» 

«quiUtcia & aquiangula circulo infexibi debeat , bis ver» 
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tu. Sit Circulo ABCDEFG, inferibendum heptago- 
num aequilaterum & aequiangulum. Dividatur itaq { ejm 
quadrans a H, infiptem partes aquales , in tot videlicet , quot 
latera angulosve figura mfcribenda continere debet . Deinde du- 
tatur refla a G, qua Jemper qua tuor ejusdem partes fiubten - 
dat,& hac latus vnum erit figura infer ibenda fiptangula. Tertii 
arcui A G, quatuor partium abficindantur arcus continue a- 
quales, eifidem^arcubus refla fubtendantur, & mfiripta erit cir 
culo figura propofit a. ‘ • ;* • , ^ 

Sivero fupra datam redam lineam finitam quaevis figu- 
ra aequilatera & arquiatigula deferibenda fit, efficiemus id 
hac ratione. Sit fupra datam redam AB, conftiruenduna 
pcntagonumxquilaterum & aequiangulum. Produfld B 
A, ad C, vt 'a C, ipfi A B, aqualis fit , defiribatur ex A, per 
C, arcus circuli fiufldf AD, perpendiculariad AC, vt qua- 
dransfit CD, dividatur quadraps CD,in quinq.partes aqua- 
les, in tot videlicet , quot lat erum figura cenfiruenda fit , quarum 
4-fint C E, jungdturq : refla A E, qua ipfi AB, aqualis erit.' 
Dico angulum BA E, aqualem effie angulo pentagoni aqutlateri 
<jr aqmanguli. Deinde circa triapunfla B, a, E, circulus deficri- 
baturjuxtapraerpta ad problema j. Itb.j. tradita , & reflts AB, 
.A E, refla aquales in eo accommodentur B H, HG , G E, db fo- 
latum erit pent agonum aquilaterum & equiangulum , defiri- 
ptumin circulo ac proinde fupra datam A B, quod faciendum 
.erat. 

Si forti in promptu habeamus aliquam figuram arquilate- 
jam Asquiangulam , cuifupradatamrcdamlineamde- 
fidecamuseonftituerc fimilem, fi ve ea in circulo aliquo *. 
defcnptafit.fivc non \fatis erit vniej us angulo aqualem angu- 
lum conflituere B A E, tn extremo data linea AB. St namfy 
pofitd refla A B, aquali ipfi A h, per tria punfla B,A,£, circu- 
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Itu defer ibat urjn eo% arcus ipfi A E, aquales continue abfiindau- 
tur,us^ retia fubt cudantur perficiemus figuram prcpofitam, 

Potcft etiam Pent^gonnm & Decagonum *quiJate- 
rum & acquiangulum una operatione circulo facili me 
infcribi,hbc modo- Sit datus circulus Ab C, cujus cen- 
trum D. Duci* diametro B C, erigatur Da, perpendicularis 
*d BC. Deinde divisdfemidtametro CD, bifariam in E , duca- 
tur reci a E A , cui aqualis ab fem datur EF . Tertio ducatur A F 
erit hac latus pentagoni & DF, latus Decagoni in dato circulo tn- 
feribendi. 

Placet etiam hic addere modum, quo vulgo quaevis figura & 
Sequilatera & aeqtjiangula circulo infcribilolet. 

Triangulum xquilatcrum ABC, inferibirur circulo, 
ji radio ejus DA, invariato aircino fex abfiindamur arcus aqua- 
les in per tpheria,& duodeinde qualibet punti a non vicina, fiedin - 

4er id* uno omijfi, conjungantur retia. 

Quadrangulum ABCD, in fer ibitur circulo, duti is duabus 
diametris AC, (fi BD, ad angulos rectos fi/, e ficanttbus ,(fi ea- 
tum extremitatibus 4 . retiis lineis conjunti is. 

Quinquangulum ABC DE, infer ibttur eo, quo fupra, mo- 
do,sfuifitciUmus appellatusfuit. 

Sexangulum ABCDEF, in fcr&itur fi radius circuli C, A, 
pro latere ejus uno ajfumptus fuerit. 

Septa ngulutn ABCDEF G, infiribitttrfiin circulo dato 
duttum fiunt latus unum trianguli aquilateri a H, juxta prace - 
ptapauloantc tradita jlludfyhnedex centro I, ei perpendiculari 
'bifetiumfuerit. boen*m% modo dtftantiapuntii inter feti ionis K, 
dlateru trianguliextremitate alterutra a, vel H , dabit latus Se- 
ptanguh circulo dato tnfcnbendi. 

O &angt4um A BCDEFGH, infer ibitur fi per duas dia- 
metros.orthogondles aE, CG, circulus m 4 . partes divifus , ha - 
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rumq.quahbtrin duas alias fubdiiifa fuerit,oflo arcus aquales 
conjLituentes-.hUenimreflafubtenfit, conjicient octangulum aqui- 
laterum & aquiangulum qusftum . v 

Nonangul um circulo inferibiturf duclo latere trianguli a- 
quilatert AB, arcus, qutmiilud fubtendit ,in tres partes aquales 
divifusjwcaq. ursi earum trium partium fubtenfa affumpt afuerit 
pro Utere unononanguli inferibendi. 

Dccangulum wferilit ur, fi arens circuli , quem unum qutn- 
quanguh latus A B, fubtendit bifariam divtfus,(fr alterutri dia- 
rum partium refla fubtertfffueiit > ha cnamq { erit latus decangult 
inferibendi: ve i obferva pracepta.qua hac de re paulo ante de pen- 
tagono cr decagvno una operatione circulo infcrtbendts ,t radit* 
fabre. * # 

Undecangulum infer iber e licet ,ft dati circuli femidi amet er 
A B, dividatur in 16, partes, earumg^noatem ajfumantur ,prold - 
terevndecanguli inferibendi. 

Dodccangulym. Ducatur in circulo dato latus unumfexan- 

guli A B, arcus^circumferentia, quem illud fubtendit, dividatur 

bifariam in C, harum partium uni linea fubtenfa AC, producit 
Ut tis dodccanguli circulo dato inferibendi. . 

Figura 13. laterum conficitur fide fimtdiametro AB, in 27. 
partes aquales divtfa,i 3. partes BC, affumpl afuerint pro latere' 
uno figura 13 .laterum infer tb en da. 

Figura 14, laterum conf ruitur, fi arcus circuli , quem latus u- 
nurnfept anguli A B, fubtendit, bifariam divifusin C, re flag. ul- 
mearum partium A Q, fubtenfa pro Ut ere figura 14.. laterum a fi 
fumpta fuerit. 

Figurai5. laterum eodem modo circuloinfribtpoterit ftarcut 
ab uno quinqaanguh latere , AB, fubtcnfusin /. aquales partes , 
dtviftisrecfag, vni earum AC, fubtenfapro latere uno figura is . 
laterum tnjcnbeuda Affumpt afuerit Sf e\fcmtdiameter DE, di- 
vi- - 

- . N 
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vidatur in 12 p artes, quarum quinq. DF, conflit uunt latus figtnra 
iS. Uterum. ' • 

Figura 1 6. laterum infcribitur hoc modo-, ducfo latere ocl an- 
guli AB, dividatur arcus abeofubtenfustn duas partes aquales, 
in C, uni fi earum reH a fub ducatur, hac conflit uet latu* unum fi- 
gura 16. Uterum circulo inferibenda. 

Figura 17. \itecum. conficitur, fi ftmidiameter circuli A E, at 
jo. partes dtvifa,<arumfi undecim BC, affumpta fuerint pro la- 
tere uno figura 17 laterum inferibenda. 

Figurx 18. laterum. 1 Arcus quemfiubtendtt latus non angu- 
li A B, dividatur bifariam in C, harum fi parttum untfub duca- 
tur rettafhac erit latus unum figura tS. laterum circulo wfertbcn- 
da.V t:\infcnbnturcirculo dato latus unum trianguli aquilateri 
A DjH tdfy in s. partes aquales dividatur fisarum una dabit latus 
unum figura /S. laterum, ut anic. 

Figura 19- laterum c.rculo infcribitur, fifemidiametro AB, 
intres partes aquales divisa, una earumpartium BC, prouno e- 
jusfigura latere affumpta fuerit. 

Figura 20. laterum. Dividatur arcus peripheria , quem v- 
num de c agoni latus A B, fub tendit , in partes duas aquales wC, 
alterutri fi earum fub tendatur reclajsac Crtt latus figura 20. late- 
rum circulo inferibenda. 

His itafi i perceptis ,po(fumus figuram quotcunfi. laterum circu- 
lo infinbtrefed quan do f i gu ra tot latera habere, vel ad certam da- 
tam tineam accommodari debet ,fatius erit fequi modum illum, 
quem fupra ab mitto hujus proptfetionu ex Clavier e citavimus, v- 
hipraceptafiguram quamvis aqudateram (fiaquiangulam circu- 
lo tnficribenat*vtl eandem adeertam lineam datam acccm m 0 dan- 
di, habes factlima. 

Hac igitur de tnfiriftiotte circumferiptione figurarum d;cla 

■ •• i “’ ‘‘ 1 V 
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nunc fuffictant. Hoc tantum monendum, figuram quamvis 3c *- 
quilatcramflc xquiangulam eadem facilitate circulo cit- 
cumfcribi poffc fi figuram propofitam prius circulo infiribas » 
pofledpracept a problematis 12. hujus libri obferves.vt hic fi £lum 
tjfc vides m figura fixangulari Jept angulari B yofl angu- 

lari C. 


ELEMENTORUM GEOME- 

TRICORUM EUCLIDIS 

Liber .Quintus. 

H Aclenus in pracedentibus quatuor libris Euclides egit de 
quantitate continua ab(oluteconfiderata:nunc vero induo - 
busfequenttbusdc eadem differ tt non abfilutffid prout una ad a- 
liam reft rtur, hoc e H .quatenus comparata cum alia proportionem 
aliquam habet. Et hoc quinto libro quidem docet proportiones 
quantitatum continuarum in genet e, non defendendo ad ullam 
quantitatis (peciem,ut ad lineam ,fuperficitm velcorpus ahquod. 
Sexto vero ofiendit tn(pecie,quamnam proportionem habeant ia- 
terfe linex^anguli^circumferentia circulorum , triangula , & alia 
- figura plana. 

Definitiones in hoc libro ad feruntur jf. 

Propofit;ones veri in eo proponuntur 34 qua omnes &fin - 
gula Theoremata/^/, nulla Problema : ficus quam m prece • 
dente libro falium y ubi omnes propofitiones Problcmat afuere* 

THEOREMATA. 

I. Propofhio 1 . 

$ I fintquotcunqj magnitudines ( AB, C D) quotcun- 

que 
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que magnitudinum ( E , F) aequalium numero, fingul* 
lingularum aeque multiplices jqidm multiplex cft unius 
( A B ) una magnitudo ( i) dm multiplices er unt & omnes 
( A B, C D) omnium ( s, F ) 

II. Propofitio 2 . 

C I prima (AB) (ccundjt(C)xque fuerit multiplex, at- 
que tertia (DE) quartae (F:>fucrit autem & quinta (B 
G) fecundae (C) aeque multiplex.atquefexta (EHJ quar- 
tae (F;) erit & compofita prima (AB) cum quinta (BG) 
fecunda: (C ) aequemultiplex.atque tertia ( D £ ) cum fexta 

(EH^quartae(F-), 

0 _ 

III. Propofitio 3- 

glfitprima (A) fecundx(B)*quemultiplex,atquetcr« 
tia (C)quart* (D:j fumantur autem (E, F,)sequcmul- 
tipiices primae ( A) & tertiae f C:) Erit ex aequo fumpta- 
rum ( E, F) utraque, utri usque (B,D,) aeque multiplex, al- 
tera quidem (E) fecundae (B,) altera autem (F) quar- 
tae ( D. ) 

iV. Propofitio 4. 

prima (A) ad fecundam (b) eandem habuerit ratio* 
u nem ut tertia (C ) ad quartam ( D ) Etiam xque multi- 
plices (E, F,) primx ( A ) & terti* ( C, ) ad aeque multipli- 
ces (G,H,) fecundae (b) Sequanae (D,) tuxta quamvis mul- 
tiplicationcm.candcmhabcbuntrationcm^proutinter 
ferelpondcntiitafnmptx fuerint. 

V. Propofitio j. 

g I magnitudo (a b) magnitudinis (CD) aeque fuerit 

I- i 


70 Element. Geometricorum 

multiplex, atque ablata ( ai,) ablatae (CF:) Etiam reliqua 
(e b j reliqux (FD) ita multiplex erit, ut tota (ab; to- 
tius (CDJ * 

V I. Propofitio 6. 


o I duaemagnitudines(AB, co)duarum magnitudinum 
V (E, F„) fint*quemultipliccs,& dctra&a: quaedam (ag, 
•c h,) fintearundem (e.f.) arque multiplices: & reliquae ( O 
b, hd) eifdem(E,JF)autxqualcsfunt, aut aeque ipfarum 
multiplices. > 


VII. P ropofitio 7- 

2C Quales (a,b) ad eandem (C)Eandcm habent ratio- 
ri cm:Etcadcm ( C ) ad xquales ( a, b. ) 


VIII. Propofitio S- 

T N «qualium magnitudinum ( a , jb) maior (A) ad eaa- 
1 dem ( C ) maiorem rationem habet, quam minor (b.)EC 
eadem (C) ad minorem (b,) maiorem rationem habet, 
quim ad maiorem (A. ) 

I X. P ropofitio 9. 

UxfA,B)ad eandem (C) eandem habent rationem, 
aquales funt inter fe:Et ad quas C a,b ) eadem (C ) ean- 
dem habet rationem, eae quoque funt inter fc squales. 

X. Propofitio io. 

A Dear.dcm magnitudinem (C) rationem habentium 
^ ( a,b,) qux maiorem rationem habet ( a ) illa maior eft. 
Ad quam autem (b) eadem ( c ) maiorem rationem haber, 
ilia (j»y minor cft. •' 

Tro - 


\ 
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XI. Vropofitio ir~ 

. Q Ux eidem (e f) funt exdem ratione* (ab.cd) fle intex 
^fc funt exdem. 

XII. Vropofitio u. 

fint magnitudines quotcunque proportionale* ( ai, 
cd-.ek ) quemadmodum fe habuerit una anteceden- 
tium (a) ad unam confequentium (b) ita (e habent o- 
mnes antecedentes (a,.c,e,,) ad omnes confequentc* 
(b,d,f.) 

XIII. Vropofitio 13- 

c I prima (a) ad fecundam (b) eandem habuerit ratia- 
^ nem, quam tertia ( c ) ad quartam ( d ) tertia vero ( c ) ad 
quartam (d) majorem rationem habuerit, qu^m quinta 
( e ) ad textam (f.) Prima quoque ( a ) ad fecundam (b) ma- 
jorem rationem habebit, quim quinta ( e ) ad fextam ( f. ) 

XIV. Vropofitio 14 . 

r * \ ■' ' ' * 

C T prima f a) ad fecundam/ b) eandem habuerit ratio- 
0 nem,quam tertia (c) ad quartam fD) Primavero (A) 

. quam tertia (c) major fuer^eritdc fecunda ( b) major 
quamquarta(D.)Quodftprima(A) xqualis fuerit tertiae- 
( c ) erit & fecunda ( b.) xqualis quartx ( d.) Si vero minor 
- ( k ) & minor (b) erit. 

N A XV. Vropofitio n. 

V * 

p Artes ( a, b ) cum pariter multiplicibus ( c d, e f,) in ea- 
dem funt ratione , li proitfibi mutuo refpondcnt ita* 
fumantur..» - 


Digitized by Google 


7 2 


Elemcnt- Geometricorum 
XVI. Propofitio 16. 


C I quatuor magnitudines ( a.b.c.u ) proportionales fue- 
rint,& viciffim proportionales erunt. 

XVII. Propofitio 17. 

Olcompofitac magnitudines ( ac,cb & df,i i jprepdr- 
3 tionalcs fuerint ;h* quoque clivii* (a- c, c b, & d f, f s , ) - 
proportionalcserunt. 

XVIII. Propofitio 18. 

Cldivif* magnitudines (ab,bc&di,ef) fint propor- 
tionales ;h* quoque compofir« (abc,& dif) pro- 
portionales erunt. 

XIX. Propofitio. 19. 

SI quem admodum totum (ab ) ad totum (cd,) ita abla- 
tum (a e) fc habuerit ad ablatum (c f:;& reliquum (M 
») ad reliquum (fd) ut totum (a b) ad totum (cD)fc ha- 
bebit. 

X X. Propofitio 20, 

C l fint tres magnitudines (a,b,c,) & ali* ipfis «quales nu- 
' ‘ 3 mero(D,i,F,)qu*binai(ilAB, di, &bc, ii) in',eadcm 
■ ratione fumantur:ex «quo autem prima ( a ) qu&m ter- 
tia ( t ) major fuerit, erit & quarta ( d ) quim fcata ( f ) ma- 
jor. Quod fi prima ( a ) terti* ( c ) fuerit «qualis , erit & 
quarta (tf>) *qualislcxt* ( f: ) Sin illa ( a ) minor , h*c 
quoque ( d ) minor erit. 

v • XXI. Propofitio 21. 

SI fint tres magnitudines (a, 9, c) & ali* ipfc «quales 

nu- 
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numero D,E,FJ quxbin«,/A B, EF,& BC.DE, )&in 
eadem ratione fumantur , fucritquc perturbata earum 
proportiorexxquo autem prima (a )quim tertia (C) ma- 
jor fuerit.erit & quarta ( D, ) quim fexta ( F ) major. Quod 
fiprima( a) tertia: (C) fuerit «qualis,erit& quarta (D)«- 
qualis fcxt« (Fj) Sinilla (a) minor, hate quoque ( D) 
minorcrit 

- XXII. Vropo/itio- 22. - •' 

Slfintquotcunque magnitudines (a,B, C,) &ali*ipfis 
«quales numero (D,E,F,) qu* bin«(AB, DE, &BC, 
EF,) in eadem ratione fumantur: Et cx «qualitate inca- * 
dem ratione erunt (a C, DF.) - 

XXIII. Vropofitio 23.. *; 

$ I fint tresmagnitudines ( A, B, C J alixq ue ipfis «quales 
numero (D, E, F,)qu* bin* { A Bi E F, & B C, DE,) in ea* 
dem ratione fumantur , fuerit autem earum perturbata 
proportio:Etiam ex «qualitate in eadem ratione erunt (a 
C,&DF.) 

XXIV. Tropofrto 24 . /;•” • 

gj prima ( A B) ad fecundam (C) eandem habuerit ratio- 
u nejn>quam tertia (D E,) adquartam(F}) habuerit autem 
& quinta ( B G ) ad fecundam (C) ea ndem ra donem, quam 
fexta ( E H ) ad quartam ( r. ) Etiam compoflta prima cum 
quinta (A G) ad fecundam (C) eandem habebit rationem,, 
quam tertia cum fexta ( D H) ad quartam (f.) 

XXV. Propojltio 25. 

g Iquatuor magnitudines ( A, B, C, D J proportionales 


Digitized by Google 





^74 Elemcnt. Geometricorum 

fuerintrmaximt ( A}& minima (D) reliquis duabus (B,Q 
majorcscrunr. ; ... , 

(V " XXVI. Vropojitio 26, 

C 1 primo { A)ad fecundam fB) habuerit majorem propot- 
0 r ioncm.quam tertia ( <J) ad quartam (Di)Habebit con- 
.vericndolecunda(B) ad primam ( A ) minorem propor- 
tionctfvquam quarta (D) ad tertiam (C.) 

X XV II. Tropofitio 27. 

g I.prima{ A,)ad fecundam ( b ) habuerit majorem pro- 
portionem»quam tertia(C) ad quartam (£):) Habebit 
quoque vicitlim prima (A) ad tertiam (C) maiorem pro- 
portioncm,quam fecunda (B) ad quarum (D.) 

-XXVfil. Vropofitio 2«. 

gt prima(AB) ad fecundam (BC, ) habuerit majorem 
proporriohcm.quim tertia ( di) ad quanam ( e r.) Ha- 
bebitquoquecompofitaprimacumfccunda(A C) ad fe- 
cundam (BOmajorem proportio nem , quim compotita, 
tertia cum quarta (of) ad quartam fEF.) 

v '■ • XXIX. Propojitio 29; 

SI compotita prima cum fecunda ( AC) ad fecundam (B 
• C)majorcm habuerit proportionem, quim compotita 
tertia cum quarta for) ad quartam(EF:) Habebit quoque 
dividendoprima( AB)adfccundam (bc) majorem pro- 
portioncm,qu4mtcrtia(DE)adqpartam(EF.y ;* 

• ‘ XXX. Propofitio 30- . * * ‘ 

S Icompofitaprimacumtecunda(AC) ad fecundam (B 
C} habuerit maj orem proportionem, quam compotit» 

* ter- 
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- tertia cum quarta (d f) ad quartam(iF:) Habeb't per con- 
vcrfionem rationis, primacumfeeunda( A C)ad primam 
. (A B) minorem proportionem, quim tertia cum quarta 
(DF)adtertiam(DE.) . 

XXXI. Yropofitio 31. , 

51 fint tres magnitudines ( A, B, C) <5c alis ipfis squales - 
numero (d,e,f) fitque major proportio ptimx priorum 
(A) ad fecundam (B) quiimprimspofter iorum (d) ad fe- 
cundam (i.) Item fecunda: priorum (B) ad tertiam (C) ma- 
jor,qu&m fecundae poftcriorum(E) ad tertiam(F.)Erit quo- 
que exxqualitate major proportio prima: priorum (A) ad 
A tertiam ( C) quim primae pomeriorum ( D ) ad ter- 
tiam (f.) 

XXXII. Propofitio ■ 52. 

• ♦ • t * » ‘ , 

51 fint tres magii itudines ( AAC) & alis ipfis aequales hu- 
mero { d, e, f) litque major proportio primae priorum (a) 
adfecundam(B)qu4mfccuhdspomeriorum (e) adter- 

* tiam ( f. ) Item fecundae priorum ( B, ) ad tertiair. ( C ) mt- 

jor,quam primz pofteriorum (d) ad fecundam (i:) Erit 
quoque ex squalitate; major proportio primz priorum 
(A) ad tertiam ( C ) quam primz pofteriorum {D) ad 
tertiani (f.) ' ' 

XXXIII. Propofitio 33 . 

S I fuerit majorproportio totius (AB) ad totum (cD,) 
quim ablati f ai,) ad ablatum (cf:) Erit&rcliqw ( B 
B) ldreliquum (fi),) major proportio, quam totius ( K 
*) ad totum (cd.) 

55 : •' K 

• V -J *. • ■ V 
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XXX.IV. Propofitto 34. 

S I fint qumcuoquc magnitudines ( a, b, c ) & a Lix ipfisa> 
quales numero ( D, E, F)fitque major proportio prime 
Priorum ( A ) ad primam pofteriorum (£>) quam fecundx 
(B) tdfccundam (e>) & hxcrnajor,quamtcrtix (e,) ad 
tertiam (F)&ficdcinceps: Habebunt omnes priores (a, 
B,C) funulad omnes pofteriores ( d, e, F , ) (imul, majo- 
rem proportioncmjquam omnes priores ( b, c ) rclittl 
primi (a,) ad omnes pofteriores (E,F) reli&a quoque 
primi (D:) minorem autem.quam prima priorum (a} 
. ad primam pofteriorum (Z):) majorem denique etiam, 
quam ultima priorum (C) ad ultimam pofteriorum [Fj 

ELEMENTORUM GEOME- 
TRICORUM EUCLIDIS - 
Liber Sextus. 

• , * 1 »* 

• __ % ^ * • , 

C lim Euclides hattenits in quinto libro egijfit de proportione 
quantitatis continua in genere , defiendit nunc hoc fixto U- 
bro ad ejusjpecies, indicando quamnam proportionem habeant fi. 
gura interfejtgens defigaris fimilibus &reciprocis $ derectis lineis 
proporhonaUbur.de parallelogrammorumappUcationib. ad rectas 
lineas, qua uel deficiant par allelogrammu jimiUbus, vel excedant: 
delinea terminata extrema ac medtar at tone fecunda', deproporti - 
anibus circumferent tarum, (fi angulorum , itemfjeciorumw cir- 
culor aqualibus. 

Dchtiitxoncsfexbabet. 

Propofitiones vero }}. quarum io. Problemata fiunt ' t reU- 
qua 2). Theoremata. v 

‘ ' PRO- 
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PROBLEMATA. 

I. Propofitio. 9. 

A Data reda linea ( a B ) imperatam partem (a g) an* 

ferre. 

Ex A , ducatur retia AC, faciens angulum CABi 
utcunfy . Deinde ex AC, abfcurdantur tot partes aquales cujmli ■ 
b et magnitudinis , quota pars detrahenda efex A B, ut hoc lon 
tres AD, DE, EF, quia tertia pars ex AB, auferenda «H. 
Tertio ex F, ad B, ducatur reti a FB, cui per D , parallela th 
gatur D G. Dt(o hanc ex A B tertiam partem A G impera • 
tamabfeindere. 

K^iddithic Clavim ; Quod fi ex a B, auferenda fit pars 
ftonaliquota,fedquaeplures aliquotas, non efficientes u- 
nam, comploditur, nimirum quae contineat quatuor un~ 
decimas AB: Sumenda erunt ex AC, undecimpartes aqud~. 
lesus^ad D, punthsm, ex quo ad B, re dia ducatur DB: & 
huic parallela EF, ex E, termino quatuor partium. Nam AF, 
erit pars imperata, continens quatuorasndecmas ipfus AB . * 

J I. Yropofitio 10. 

Atam redam lineam ( a B ) infedam fimiliter fecare, 
A-J ut data altera reda (ac) fedafucrit. 

Conjungantur data dua Une a A B,& A C, ad A, facient es an- 
gulum quemcunq, B A C, & conneftatur redi a B C. Deinde ex D, 
E, feti tonum puntlis ipfus AC, ducantur DF, E G,paralleUipfi 
B C. Dico nunc retiam AB, ftmiUter effe fetlam in F, & G, 
ut efl feti a A C, in D, & E. 

Hic docet quo^ clavius , daram lineam redam in partes 
€{\xoic\xnt\\xexc\wS[esA.\v\dcte.ldemfecitadpropoftionem40. 
Ltbriprimt: hujus vero dividendapracepta nos in problemate ylib. 
j. tradidimus. " 
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III. Propofitio n. [ 

T"\ Uabus datis redis lineis ( A B, A C ) tertiam propor- 
^“tionalcm (cE.)adinvenire. 

DatareRa AB, AC, ita difionantur ,ut Efficiant angulum 
A,qucmcun%.Deinde producatur AB, quam volumus ejfe ante- 
cedentem , & in ed captatur BD, aquaUstpfi AC, qua confi- 
quensejfi debet five media. Tertio ducatur reRa BC, etq, ex D, 
agatur parallela DE, occurrens tpfi AC, produRain E-, Dic» 
nunc CE, efetertiamproperttonalem qusjitam. Ut enim AB, 
fi habet ad AC, ita A t C, fi habet ad CE. 

Nota. Inventdtertidlmeaconttnueproportionalifiprimam 
amifins dr altu duabus tertiam inveneris , habebis quatuor lineae 
continue proportionales j Ut, ft lineis A&B, a dju ventatur ter~ 
tiaproportionalis D, erunt quatuor linea, A,B,C,D, continui 
proportionales. , . 

Eadem artereperietur quintaproportionalisfixtafiptima , o~ 
Rava,drficconfiquenter. 

■ IV. Vropofitio 12. •' * > * 

T Ribus datis redis lineis (aB.Bc, ad) quartam pro^ 
portionalem ( d E)invcnire. 

Dijponanturjirimadua A B, B C, ficundumlineam reRam, 
qujfit AC tertia vero AD, cum prima A B, faciat angulum 
\ A, quemcunf Deinde ex B , ad D, reRa ducatur BD, cui per C, 
parallela ducatur C E , occurrens reRa A D, produRa, in E, 
punRo.Dtco nunc DE, ejfequartamproporticnalcmquafitam. 

Hinc facile eruitur, quaratione , datis duabus lineis redis, 
dux alixin eadem cum illis proportione reperiri poflfmt. 
Si enim dat ifintduareRa linea A,B, in qudcunifi proportione, 
& tertia qualibet deripiatur C , dr et quarta proportionalis in- 

• " ve* 
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'veniatur D, perpracepta nunc tradit a, utjitficut A, ad B, ita: ' 
- C, ad Dfafl ument ,efuodproponitur. > 

Eadem arte tn venient ur fex linea,oflo, decem , duodecim &C. 
quarum binxfemper eandem habeant proportionem. - 

Docet hic Clavius; Tribus datis redis lineis, quartam in- 
venire,qua5fltadtcrrum,utprimaad fecundam : hocmo- 
■do. Dijponantur prima dua AB r BG, in dire fi umefaciant re- 
ttam AC, ita tamen ut fecunda BC, priori loco ponatur, prima 
vero AB, pojlerioxi: Tertia vero CD, cum fecunda BC, fa- 
ciat angulum C, ejuemcunfr Deinde ex B, ad D, redi a ducatur 
BD, cip per A, parallela ducatur A E, occurrent refla CD, 
prodii fla in E. Dico nunc ED, ejfe quartam eju alitam & ha- 
bere ad DC, tertiam, eamproporttonem, quam habet A B, pri- 
tna^td B C, fecundam. 

... V. Propojjtio i?» 

Uabus datis redis lineis (a b , b cf) mediam proportio- 
nalem ( b d) invenire. 

Dijponantur data dua linea A B, BC, ficundum lineam reflant 
AC, & dividatur AC, bifariamin E, ac ex E, centro, inter- 
vallo EA, vel EC, dejeribatur fimicir culus ADC. Demdt 
ex B, erigatur ad AC, perpendicularis BD, ad circumfer en.- 
fiamus^. Dico nunc B D, ejfe mediam proportionalem inter A 
B,&BC, hoc ejlftcutje habet AB, ad BD$ ita fe habet quoque 
' BD, ad BC. 

(Jiddit hoc in loco Clavius ex Peletario. Quomodo datare- 
dilinca ac, aliamre&am datam ab (quz minor non fir* 
quim dupla illius, ac) ita fecarcliceat.ut data reda AC* 
fitmedia proportionalis inter fegmenta AF,FB, hujus 
A B. Dijponantur refla AB, AC, data ad angulum reflunu 
Jt AC, & dividatur A B, bifariam in D, ac ex D,ccntrojnterr 
' *“<**. * valita ’ 
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•vallo DA, vel D\B, deferdtatur femicircuhts AES. Deinde fer 
C, ducatur ip (i AB, parallela CE, fetans vel tangens circum* 
ferent iam in puntlo E (ficabit autem eam Ji AC, miner fue- 
rit, quam dimidium re ff a AB, hoc eft,femidutmeter: tanget aen 
tem eandemcircumferentiamfiaqualu fuerit dimidio retia A B, 
hoc 1(1, femi dtametro )d quo demittatur ad AB, perpendiculari! 
E Fi Dico nunc A C, effe mediam proportionaleminterfigmenta 
AF, FB , datt retia AB. 


VI. Tropo fit io 18. 

A Datare&a linea (AB) dato re&ilineo (CDEFGJ 

**■ fimilc , fimiliterquepofitum rc&ilincum (AB H 1K) 
defcriberc. 

Ex quolibet angulo datirctlilinei CDE FG, utexF, ducam 
tur adfingulo s angulos oppofitos retia linea , qua retlilineum da - 
t umr e folvant.m triangula CDF, DBF, FGC. Deinde angulo 
CDF, aqualis fiat angulus B AU & angulo CDF angutm 
ABI, coeant precia AI, BI, in /, puntlo. Tertio angulo F DE", 
aqualis fiatangulus I B H, & angulo DF E, angulus BIH, coe- 
ant pretia B M IU, in H. Quarto angulo CFG, fiat aqualis 
angulus AIK, & angulo FCG, angulus IA K, coeant pretio - 
A K, 1K, tnK, puntlo. y^itqfitaprocedatur , donec abfofaantuo 
omnia trtangularetlilinciprcpofiti , fi plura extiterint j &retitlu 
neum hae rauoneconjlrutium refitUttepropofito fimtle ent ,fimb» 
Uterfypofitum. 

Dicuntur autem retWineafiuper lineas retias defiripta, ejfifi- 
milia ejrfimtlttcrpofit a, quando anguliaquales conftituuutur fit •> 
per ipfiu retias lineas, & tam reliqui aquales anguli , quam latera . 
proportionalia fimper ordine fife confiquuntur. 

Subycithic Clavuu modum, quo Problema propefitum expedi- - 
ttus conficere pojfiwtus , te&iUneum datum vei auget do, vel _• 

- di mi- - 
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Jiminucndo,^x/fr^.Sitdatorc£lil»nco ABCDEF, fu- 
per datam redam G, vel aliam ei a:qualcm r defcribendum 
fimileredilineum fimiliterque pofitum. Productis duobus 
lateribus AB, A F, circa angulum A, educantur ex A, pero - 
mnes alios angulos re dia AC, AD, A E, quantum libet. Deinde 
ex A B, abfemdatur A //, aqualis data redi a G, vel certe ex ipfa 
A B, ulterius produtla, fi forte G, fu er it major , quam A B. Post 
hac per H, agatur reti a HI,latert B C, parallela ,& per I,rella 
JK, later i CD , parallela ,&fic deinceps, donec omnia latera fu as 
habeant parallelas , demptis duobus lateribus productis AB, A E, 
faflum^ erit, quod proponitur j hoceft figura A HIKLMfuper 
re Piam AH , dat a relta G , aqualem ,fimiUs erit fimiltterq, pofita 
figura propofita AB CD E F fiuperrettam A B , conflit ut a. 

VIT. Vropofitio 25. 

Ato redilineo ( A) fimile fimiliter^c pofitum (C,) 
& alteri dato (B) aequale idem conftituere. 

Super C D, unum dati rettilinei A, latus , cuifimtle conflit ui de - 
" het, conflit uatur par allelogrammum CE, in quovis angulo, aqua- 
le reflikneo A, per problema tjMbriprimt:(f fuperreftam DE, 
in angulo EDG, qui aqualis fit angulo DCF,parellelogrammum 
D H, aquale ipfi B , per problema tz. ditti libri, erit % tdmCDG, 
spuam FEH , Une a una re Ha. Inveniatur nunc inter rett as 
CD, DG, media proportioralis 1 K, per problema f. hujus libri, 
fuper quam i onflit uatur reftilineum L fimile ipfi A ,fimilit er % 
pofitum, per problema 6. hujus . Dico L, aquale ejje alteri re- 
8 limeo B. 

VIII. Vropofitio 28. 

\ D datam Uncam redam ( AB) dato rcdiUnco (C) *• 
* v JL quale 
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quale parallelogrammum (A P)applicarc,dcficicns figura 
parallclogramma ( PB) qax fimilis fitaltcripatallclo- 
grammo dato (d.) Oportet aurem datum rc£hlineum(c) 
cui arqualc applicandum eft, non majus efie eo, quod ad 
dimidiam applicatur, c^mfimilcs fuerint dcfe&us,&ejur, 
quod ad dimidiam applicatur, <5c ejus, cui iimile depile 
deber. 

Secetardata A B, brfariamin E, & {"per medietatem E B, de- 
fio ibat nr par allelogrammum E F G B, ft 'mile tpft D,fiimihterq po- 
fitum, per problema 6. hujus lib. (fi compleatur totum paralie lo- 
vrammurn AH G B. Si igitur parallelogrammum A IIP E, aqua- 
le efi reefihneo C, cum jit applicatum ad A B, deficiens parallelo- 
gi amnio FF.G B,fimilt ipfi D, facium erit quodjubetur. 

Si autem Parallelogrammum A F majus efi refttlnieo dato <7, 
{minus enim ejje non debet ) qu aratur ejus exceffue fu per re Hi li- 
neum datum , C, qui fit /,per pracept a ad problemata i;, hb. i. tra- 
dita ; ( fi conflit uatur par allelogrammum KL M N ,/rmile quidem 
fimilitertj t pofitum ipfi D,fiu ipfi E G , aquale vero extejfut inven- 
to / ut fit E G, par allelogrammum aquale re ft timeo C,(fiparalk- 
logramnto K M,fimul,(fiobid majus, quam K M. Deinde ab fin- 
dantur refta FO , FJj>, aquales ipfis KN, KL, (fi completo paral- 
-Iclogrammo F JpP 0, erit hoc ipfi L N, aquale (fi eidemfimtlefimi- 
literq { pofitum. (fi propter e a ipfi E G, atq, adeo circa eandem dia- 
metrum cum E G, confiftet qua fit BF, Tertio pro ducantur refta 
0 P, erit parallelogrammum AP, ad reftam AB, applica- 
tum aquale reftiltneo -C , dato , deficiens parallelogrammo P B, 
quod fitmle esi ipfi E G ,fimihterque pofitum , (fi propter ea ipfi D, 
dato. 

IX. Vropojitio. 29. 

.Ad datum retiam lineam ( a») dato re&ilincc{t ) rqua- 

lc pa 
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leparalldogrammum ( a p}applicare,excedcnj.figtirafa- 
rallcrogiamma(RQ v )qua;litrulisfitparallclogrammoairc- 
ri ( u) iato. 

Data refla AB , dividatur bifariam tn E (fi fuper dtmidtam 
E B , confiru.it ur parallelogrammum E FG B, fi mile ipfi D, dato, 
fimilit er q.pofitum, per problema 6. hujus hbrt. Dtiriae refli linet 
C, & parallelogrammo EFG B , confutuatur quadratum aquale 
H,per problema 2. l/bri, 2, cut quidem aquale fiat parallelogram- 
mum IKLM, ftmile vero itfi E F GB , fimiliter v? pojitum ; crittfi 
proprerea IK L M, majus quam EFG B, qu:a aquale efit quadrato 
H, quod refliltneo C, (fi parallelogrammo E G, confiruflum est a- 
quale. Deinde producantur F E, FG, ut refla FO, FN, aquales 
fintreflisl M, l K, (fi completo parallelogrammo 0 N , erit hoc fi- 
m de fimiliter q, pojitum ipfi E G, cum fit,aqualeipfi MK, (fi fimtle 
ftmiliterfipcjitum; quare par allelogramma 0 K, E G, circa ean- 
dem diametrumconfijlent , qua fit FP. Tertio producantur A B, 
B G, ad Jfifi B, & PO , donec cum A S, ipfi F 0 , parallela conve- 
niat in S, erit par allelogrammum AP, applicatum ad re flam A B , 
aquale re fli linet C,exceden s parallelogrammo JgR, quedfmile e fi 
ipfi E G, ac propter e a quo% ipfi D, dato. 

X. Vropofitio. 30. 

Propofitam redam linea tu terminatam ( a b) extrema, 
ac media ratione fecare. 

Defcnbaturfuper datam A B, quadrat um A B C D, (fi ad latus 
2 ) A, applicetur re fl angulum D F, aquale quadrato AC, (fi exce- 
dens parallelogrammo A F,fimtli ipfi quadrato, per problema g. 
hujus, tta ut fit A F, quoq 1 quadratum , cum quadrat o folum qua- 
dratumfit fimtle : fiecet autem refla E F, re flam AB ,tnH. Dico 
A B , fi flam effein H, extrema acmediaratiene. 

Secundum autem extremam & mediam ratione refla linea 

L 2 Jefla 
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fi ftaejfe dicitur, cum ut tota ad majus figmentum , ita majus ad 
minui figmentum fe habuerit. 

Brevius, quod hoc problema docuit, perficere. Divi - 
datur data AB, in C, ita utrett angulum fub tota A B, crfegmen- 
to minori C B, aquale fit quadrato alterius figmenti majoris A C, 
perprobUma i.hb.2 . Dico nunc A B, ejfie fictam extrema & media 
r at tone. It t enim fe habet tota A B , ad figmentum majus A C, ita 
fe habet idem figmentum majus AC, adjegmentum minus CB. 

’ , THEOREMATA. 

/ 

I. Propojitio i. 

"pRiangula (abc.def) dcparallelogramma (bcag* 
efhl) quorum eadem fueritaltitudo.ita fc habent ia- 
ter fe, ut bales ( b c, i f. ) 

I I. Propojitio 2. 

g Iad unum trianguli (abc ) latus (ac) parallela du&sa 
fuerit reda quaidam linea ( de ) hxc propofitionaliter 
fccabit ipfius trianguli latera ( a b, ac. ^£t fi trianguli la- 
tcra(A b, a c) propofitionalitcrfe&a fucrint,qux ad fe&io- 
nes (d.e ) adjun&a fucritre&a linea (d e,) erit ad reliquum 
ipfiustriangulilatus (b c ) parallela. 

Propofitionaliter autem ficta ejfi lateradicuntur, quando A D> 
ad d B,fe habet,ficut ai, ad i c, vel contra. 

' IIT. Propofitio 3. 

C 1 trianguli ( abc) angulus (a) bifariam fe&us fit, fe- 
° cans aurem angulumTeftalinea (ad) fecucrit & bafin 
(b c) Bafisfegmenta(B d, dc) eandem habebunt ratio* , 
nem, quam reliqua ipfius trianguli latera ( b a , a c .) Et fi 

bafis 
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bafis fegmcnta(BD, dc ) eandem habeant rationcm,quam 
reliqua ipfius trianguli latera (b a, ac,) rc&a linea (adJ 
qux d vertice ( X ) ad fe&ionem ( d ) producitur, bifariam 
fccat trianguli ipfius angulum ( a. ) 


IV. Propo/itio 4- 

h p Quiangulorum triangulorum ( a b c, d e c, ) propor- 
tionalia funt latera, qux circa aequales angulos ;& 
homologa funt latera , quae. aequalibus angulis fubren- 
duntur.. 

Proportio laterum, Ut fi habet A B, ad B C, ita D E, ad EC. 
Deinde, ut B C, ad C A, ita E C, ad CD. Tertio, ut\^iB, ad A C, 
ita DE, ad DC. 

./Equalcsanguli ABC&DEC: iternB AC &EDC.item 
XACB.&DCE. 

Latera homologa, BC,EC,&B A,ED,&^AC,DC. 

V. Propojitto 5.' 

/ 

C lduotriangula(ABc, def) latera proportionalia ha- 
^ beant, xquiangula erunt triangula, & aequales habe- 
bunt eos angulos, fub quib us & homologa latera fub ten- 
duntur. 


VI. Vropofitio 6. 

^ Iduo triangula(A bc,o e F)unum angulumf b ) uni angu- 
lo ( e) squalem, «Sc circum squales angulos ( b,'e, ) latera 
(ab,bc, &de, EF,)proportionalta ; habucrint;xquiangula 
erunt triangula, xquaiefquc habebunt angulos, fub qui- 
bus homologa latera fubtenduntur. 
j . > L 3 VII./V0- 
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VII. P ropofitio ' 7. 

c I duo triangula (abc,di f>) unum angulum (a ) uni au- 
gulo(D)xqualem,citcaautcmaliosangulos(c, f, }la- 
rera proportionalia habeant: reliquorum vero ( b , e, ) fi- 
mul utrumq ue aut minorem, autnon minorem redo.- x- 
quungulaerunttriangula,& zquales habebunt eos a»' 
gtilos, circum quos funt jsroportionalialatcra. 

VIII. P ropofitio S. 

Clin triangulo re&angulo(A b c jab angulo redo (bac) 
0 in balin ( b c) perpendicularis (ad) dufta fit : quae ad 
perpendicularem triangula, tum toti triangulo, tum ipfa. 
inter ic fimiliaiunr. 

Ex hoc theoremate colligitur .perpendicularem , qua in rectam - 
nulo triangulo ab angulo recto in bafin demittitur ,ejje mediam 
proportionalcminterduobajis figmenta: & utrumlibet laterum 
Angulum rectum includentium, medium proportionale ejfe inter 
totam bafin (j illud (bgmentum , quod et lateri adjacet. 


IX. P ropofitio 14. 

TE Qualium (ABC D, B E FGj&unnm (ABC) uni (E 
BG,)xqualcmhabentiumanguIum,paralldogram- 
morum, reciproca funt latera ( A B, B G, & EB, B C, ) qux 
circum aquales angulos. Et quorum parallclogrammo- 
rum unum angulum unianguloxqualcm habentium re- 
ciproca iunt latera, qux circum xquales angulos» illa funt 
aqualia. 

X. P ropofitio 15. 

Qualium ( ABC, DB E,) St unum (B)uni(B) xqua- 
lcm habentium angulum, triangulorum, reciproca 

funt 
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iuntlatera(AB, be, & ob,b c,)quzcircumzqualesangu- 
iosjit quorum triangulorum unum angulum uni aqua- 
lem habentium reciproca funt latera, quae circum aqua- 
les angulos, illa funt aqualia. 


X I. Propojitio 1 6. 

g I quatuor reda: lineas (ab,fg,ef,bc) proportionales 
fuerint, quod fub extremis ( a b, bc,) comprehenditur 
redangulum, zqualceftei,quodfubmcdijs (FG, EF,) 
comprehenditur, redangulo. Et fi fubextremis compre- 
henfum redangulum zquale fuerit ei , quod fub medii* 
continetur, redangulo: illz quatuor redz lineae propor- 
tionales erunt. 

Dicuntur autem 4.. line* proportionales ejfi, quando prima fi 
habet adficundam.ficut tertia ad quartam. 


XII. Propojitio 17. 

g I tresrcdz{ AB,EF,BC,^ fint proportionales; quod 
fub extremis ( AB, BC ) comprehenditur redangu- 
Iuna.Kqualceftei, quod h media (E F,) defer ibitur quadra- 
to. Etfi fub extremis coraprehenfum redangulum zqua- 
lefitei, quod a media deferibitur, quadrato; illz tres redz 
linez proportioaalesernut. 

Dicunt ur vero tr es refl apr opor tionales , quando prima fi ha- 
bet adfecundam,Jicut fecunda ad tertiam. 

Hinc etiam colligitur quamlibet rectam lineam ejfi medtam 
proportionaleminter quajvis alias duas reflas, qua comprehen- 
dunt reflangulum quadrato illius linea aquale. 


XIII. Propojitio 19 . 

C Imilia triangula ( ABC, DEF, ) inter £c funt in dupli- 
• cata 
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cata ratione homologorum late r um ( B C, E F, ) vel ( A B, 
DE,)vd(AC,DFJ 

Ita/ff fuerint tres re tt dproportionales , erit ut prim a ad ter- 
tiam, it a triangulum fuper primam deferiptum ad triangulum 
Jitpcrficundamfmile f militer % deferiptum. 

XIV. Propofitio 20. 

C Imiliapolygona(ABCDE,)&(FGHIK,)infimilii; 
0 rriangula(a, b,c,)iividuntur,&numcro a:qualia,&ho- 
mologa totis polygonis : Et polygona duplicatam ha- 
bent cam inter fe rationem, quam latus homologum ad 
homologum latus. 

Itaque (1 fuerint tres retia proportionales , erit ut prima ad ter- 
tiam, ita Polygonum fuper primam deferiptum ad polygonum fit- 
per fecundam (imtlefmtlitercp deferiptum : vel ita erit polygonum 
ftper fecundam deferiptum adpoly gonum fuper tertiam Jtmile f- 
militer % deferiptum. 

Htcetiam demonflrat Clavim fequens theorema. Si lineare* 
da dupla fuerit lines redae , quadratum illius quadru- 
plum erit quadrati hujus: Etcontrd, fi quadratum quadru- 
plum fuerit quadrati, latus illius duplum erit lateris hu- 
jus. 

XV. P ropofitio 21. 


r\ U;e(ABC, DEFJeidemrcdilineofGHI, ^funtlir 
^ mtlia, & inter fe funtfimilia. 


XVI. P ropofitio 22. 

g I quatuor redae linea: ( A B , C D, EF, G H , ) proportio- 
nales fuerint: Et ab eis rcdilinca fmtilia fimilitcrq; de- 
feripta, proportionalia erunt. Et fi i redis lineis fi milia 

fintf* 
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fimiliterciuedcferiptarc&ilinea, proportionalia tucrint» 
ipfx etiam rc&as lines proportionales erunt. . 

XVII. Propofitio 23. 

. w • • 

JQ Quiangula parallelogramma ( A B C D, C E F G , ) i n- 

^ ter fe rationem habent cam,quas exiateri bus compo- 
nitur. 

XVII I. P ropofitio 24. 

I N omni parallelogrammo ( A B CD, ) qus circa diame- 
trum (AC,) funt parallelogramma, <3c toti, & inter fc 
funtfimilia. . • 

XIX. Propofitio 2 6. 

S liparallelogrammo { ABCD,) parallclogrammum 
( AEFG,) ablatum fit, & fimile toti, & fimiliterpofi- 
t u m, communem cum eo habensangulum ( E A Gj)lioc 
circum eandem cum toto diametrum (AC,) confiftct. 

XX. Propofitio 27. 

O Mniumpaiallelogrammorum fecundum eandem re- 
&amlineam{ A B ,) applicatorum, dcficientiumquc 
figuris parallelogrammisfimilibusfimiliterq; pofitis, ei, 
quod k dimidia deferibit ur i maxim um id ct\ , quod ad d i- 
midiam (AC) applicatur parallclogrammum fimile exi- 
ftensdefe&ui. - 

XXL V ropofitio 31. 

IN re&anguiis triangulis (ABC,) figura quasvis k latere 
(B C, )re£lum angulum ( A , ) fubtendente deferipta, x- 
quaiiseft figuris, quae priori illi fimiles & fimiliter pofirx 

M 41a- 
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alatcribusf A B, AC, )re&um angulum (A) continenti», 
basddcribuntur. 

XXII. Tropofitio 32. 

$ Iduo triangula ( ABC,DGE, ) qux duo latera (AB, 
A C,) duobus lateribus (D C, b£J proportionalia ha* 
beant, fecundum unum angulum (ACD,) compofita 
fuerint, ita ut homologa eorum latera ( A B , D C & AC,- 
DE,) fintetiam parallela: tum reliqua illotum triangulo- 
rumlatera (BC,CE,) in redam lineam collocata repo- 
lientur. 

‘ XXIII. P ropofltio 33. • - 

J N aequalibus circulis ( A B C, E F G, ) anguli eandem ha- 
1 bent rationem c um peripherijs ( B C, F G , ) qmbus infi- 
ftunt,five ad centra ( D,H,) five ad periphenas ( A, E, ) 
conftitutiinfiftant:lnfuperver6&fe&ores,quippequiad 
centra confidunt. 

Demonflratur hic etiam a Clavio fcquens theorema. Si duo 
aut plures circuli ex eodem centro deferibantur* atque 
cx centro dux autpluresre&xlincxdu^ntur$eruntac- 
cus inter quafcunquc duaslinc as intercepti fimiles. 


Finis partis polterioris. 


. '} 
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- Errata Typographica. 

Pagina 12. linea 12. pro aquitcrrntua, legexcjuitcrmina . 

Pag. ij. lin. i.pro Icofaiedum, lege Jcofaedrum. 

Pag. 21. lin. 10. pro me tholo, lege methodo. 

Pag. 24. lin. 8. pro eam , lege eum. 

Pag. 4 1. lin. is. pro indidi at, lege indicat. « 

Pag.sp. lin. 24 .pro cont radium, lege contadlum. 

Pag. 84 . lin. id. /8. 2 i.pro propojittonaliter, legeproportionahter . . 
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